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§1. DAl CUONG
VE DPUONG THANG VA MAT PHANG

MUC DPICH

Nim dugc cdc khdi niém diém, dudng thang, mit phang trong khong gian
thong qua hinh anh cha ching trong thuc t€ va trong doi song, qua doé rén
luyén duge tri trong tugng khong gian cho hoc sinh.

Nim dugc céc tinh chat thira nhin dé vin dung khi lim céc bai todn hinh hoc
khong gian don gian.

Biét cic cich xdc dinh mat phang, biét cich tim giao diém cua dudng thing
véi mat phang, tim giao tuyén ctia hai mat phang va ki hieu mat phang.

Nam duoc phuong phép giai cédc loai todn don gian vé hinh chép, hinh hop :

— Tim giao tuyén clia hai mat phing :

— Tim giao diém cia mot dudng thang véi mot mat phing ;

— Chitng minh ba diém thing héng.

NOI DUNG

Hinh hoc khong gian 14 mot mon hoe mdi doi véi hoc sinh 16p 11 vi nd ¢6 noi
dung méi vi phong phi hon so v6i hinh hoc phing. Do dé trong gidy hoc déu
tién cin gidi thiéu cho hoc sinh biét so bo vé cac doi tuong co ban cua hinh
hoc khong gian gém diém, dudng thiang va mat phang. Cin xuét phat tir hinh
anh cu thé cha cédc khdi niém diém, duong thang, mat phiang ¢ trong thuc té



dé mo ta cic khdi niém niy trong khong gian. Khdi niém mat phang 1a mot
khai niém mdi nén cin duge cha ¥ trinh bay ki hon. Trong thuc t€ hinh anh
clia mit phing duoc dua ra 1am vi du déu 6 giéi han. Hon nita khi biéu dién
mit phiing ta thuomg ding mot hinh binh hanh 1a mot hinh ¢é gidi han, nén c¢6
thé tao nén su hiéu 1dm doi véi hoc sinh. Ngodi cic doi twong co ban ching ta
cin gidi thiéu so b vé cdc moi quan hé gilta cdc doi tugng co ban nhu diém
thuéc hay nam trén mat phing va ciing c¢6 thé néi mat phang di qua diém dé
hoac dutng thing cat mit phang hay nim trén mat phang v.v...

Khi day vé hinh hoc khong gian gido vién nén két hop viéc dung cic mo hinh
don gidn nhu hinh lap phuong, hinh tf dién véi viéc vé hinh biéu dién céc hinh
d6 dé minh hoa cho méi quan hé cdc déi tugng clia hinh hoc khong gian, dong
thoi ciing tip cho hoc sinh cdch vé va doc cdc loai hinh biéu dién don gidn
ngay tir nhitng tiét hoc déu tién.

— Hoat déng 1 nhim cho hoc sinh biét vé hinh biéu dién cta uf dién cling cdc
dang dic biét ctia n6. Phan hinh biéu dién trinh bay sau dé véi noi dung rit so
luge nhiam tao diéu kién thuan lgi cho viéc minh hoa néi dung cua cdc bai
giang. Chii ¥ ring khi ta n6i hinh biéu dién chia mot dudng thang 1a mot duong
thang la c6 tinh chét If thuyét, con trong thuc t€ bao git cling vé mot doan
thang dé biéu dién cho mot dudng thang. Pay la nhitng vin dé t& nhi budc
chiing ta phai "l¢" di va néu ¢ hoc sinh thic mac thi ta néi rang ta vé hinh
biéu dién ctia mot phén dudng thing do.

Cin phén biét dé hoc sinh hiéu rd tinh chét thira nhan khéc véi dinh 1i. Ngudi
ta thudmg goi mot khing dinh da duoc chimg minh 1 mét dinh 1i. Muén ching
minh mot dinh 1 nio dé ta phai dua vao cde dinh 1i da co trude doé. Qua trinh
nay khong thé ti€p tuc nhu thé mii duge, cho nén ching ta phai bit diu bing
mot s6 khiang dinh rdt co ban ma tinh chét ding dan cua cdc ménh dé dé phai
ducge thua nhin khong chimg minh.

Nguddi ta con goi cdce tinh chdt thira nhan d6 1a céc tién dé. Néu thay doi cic
tinh chat thira nhan nay thi c6 thé ta s& tao nén mot Ii thuyét hinh hoc khic véi
hinh hoc O-clit, Trong cuéc séng doi thudng & Viét Nam ta phai tuin theo quy
tac giao thong "luon luon di vé bén phai cua duong”. CO6 1€ chua c6 ai dinh
chimg minh su diing dan cua quy tic do. Bdi viy chiing ta buoc phai thita nhéin
nd nhu mot "tién dé". Tir tinh chét thira nhén trén ta suy ra dinh 1i "Tay 141 0 to
chay & nhiing nuée ¢6 ludt di vé bén phdi ciia duwong phdi ndm vé bén trdi”. Ta
nhién ¢ mot s6 nude khic nhu Thai Lan, Ma-lai-xi-a, Xin-ga-po luat di dudng
la “di vé bén trdi” khi dé ““dinh 1i”" suy ra tir “tién dé” nay la “Tay ldi 6 to phai
nam vé bén phai”.
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Nhu vay do quan sdt thuc tién va kinh nghiém trong cudc séng ngudi ta da dua
ra cdc tinh chét thira nhin, khong ching minh, lam co so cho céic suy luidn va
chimg minh cdc dinh 1i, dong thoi cic tinh chat thita nhan nay ciing thudng
duge dp dung trong viéc giai cdc bai tap hinh hoc khong gian.

Tinh chit thita nhan 1 da c6 trong phin hinh hoc phang vi duoc néi téi trong tinh
chét thita nhan 6 nhung & diay cin duge nhin manh doi véi viéc xdc dinh mot
dudmg thang trong khong gian.

— Tinh chat thira nhan 2 nham gidi thiéu mot d6i twong mdi cta hinh hoc khong
gian 14 mat phing. Sau dé thong qua tinh chat nay ta gidi thiéu vé su xdc dinh cia
mot mat phang khi biét ba diém khong thing hing ctia mat phing dé dong thoi
gidi thiéu luon ki hiéu cia mét phang.

— Tinh chiit thira nhan 3 néu Ién méi quan hé dic biét clia mot duding thing vdi
mot mat phang la dudng thing thuéc mat phang. Khi cdn chiimg minh mot
dudng thing d nio dé nim trong mit phing () ta chi ¢dn chiing minh d ¢6
hai diém A, B phin biét thuoc mit phang ( ).

Hoat déng 2 nhaim gidi thiéu mot img dung thuc t€ cha tinh chét thita nhéin 3.

Hoat ddong 3 nham tap cho hoc sinh chiing minh ring muén chimg minh mot
diém M thuoc mit phing (ABC) ta chi cin chiing minh M thudc mot dudng
thang c6 hai diém phén biét thuoc mat phang dé va muén chiing minh dudng
thang AM cé nam trong mit phang (ABC) ndi trén ta chi cin dua vio tinh chit
thira nhén 3.

Tinh chit thira nhan 4 khiing dinh ring s6 chiéu cia khong gian ta dang xét
phai 16n hon 2 va tinh chat thita nhan 5 khang dinh ring s& chiéu cua khong
gian khong vuot qua 3.

Tinh chat thira nhin 4 nhim giai dip céu hoi khi ta gap bai todn cin phai lay
mot diém M ndm ngodi mat phiang (&) cho trude thi liéu ¢é t6n tai mot diém
M thod min diéu kién d6 khong. Riéng tinh chat thira nhin 5 hoi kho gidi
thich déi véi hoc sinh, nhung & day gido vién c6 thé ding mo hinh thyc t€ dé
minh hoa. Vi khong gian afin n chiéu (n > 3) ¢6 thé ¢6 hai mét phang chi ¢é
mot diém chung duy nhat ma khong c6 duong thang chifa cic diém chung cia
chiing (c6 thé diing cong cu dai s6 tuyén tinh dé xét van dé nay).

Hoat dong 4 nhiim dua ra mot vi du cu thé cho tinh chit thira nhén 5.

Tinh chit thira nhan 6 dua vio nham dé sir dung nhitng kién thic da biét vé
hinh hoc phiang. Hoc sinh ¢6 thé gap nhitng bai todn khong gian duge quy vé



gidi quyét trong timg bo phéin phang cha nd, do dé cdc kién thitc vé hinh hoc
phiang vin duoc sit dung dé chimg minh hoac Ii giai mot s6 vin dé cu thé cla
hinh hoc khong gian. Ngoai ra giita hinh hoc phang va hinh hoc khong gian
ciing ¢6 nhimg tinh chit twong v cin khai thic trong cdc phin sau. Thi du
trong mit phing ta ¢6 ménh dé : "Hai dudmg thiing phan biét cling song song
vGi mot dudng thing thi ba thi song song véi nhau". Trong khong gian ta
cling ¢c6 mot ménh dé twong tu : "Hai mat phang phan biét ciing song song vdi
mot mat phing thi ba thi song song véi nhau."

Hoat déng 5 nhiim khing dinh giao tuyén cla hai mat phing phai 12 mot
dudng thing.

Hoat ding 6 tap cho hoc sinh lam quen vadi cdc khai niém trong hinh chop.

Vé ba cdch xdc dinh mat phing déu cé thé quy vé mét noi dung céin nhé la
"Mot mat phang dugc hoan toan xdc dinh néu biét ba diém khong thing hang
cia mit phing d6".

Cdc vi du 1, 2, 3, nham cling ¢ céc tinh chét thira nhian va vin dung chiing
trong cdc bai todn cu thé. Cac vi du nay nham gitip cho hoc sinh lam quen véi
cdc bai tap vé hinh hoc khong gian nhur

— Tim giao tuyén cta hai mat phang ;

— Chitng minh ba diém thing hang hoac chitng minh mo6t duong thang luén
luon di qua mot diém co dinh.

Hinh chép va tit dién duge dua vio nhim tao tinh huéng cu thé dé van dung
cdc Ii thuyét da hoc va 1a co hoi dé gan todn hoc véi thuc té€. Cin cho hoc sinh
nam duge dinh nghia hinh chép va mot sé tinh chat cia hinh chép dé lam bai
tap. Hinh & dién 12 mdt loai hinh chép dic biét. Can cho hoc sinh 1am quen
vGi bai todn tim thiét dién cia hinh chop véi mot mat phing.

. HUGNG DAN GIAI BAI TAP

a) E, F € (ABC) = EF — (ABC).
b) I € BC = I e (BCD).

I € EF =1 € (DEF) (h.2.1).

Hinh 2.1
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Hién nhién M € (a). Goi (/) la mat
phing bt ki chita d, ta ¢6
Med
dc ()

= M e(f).

Viy M la diém chung cia (&) va

moi mit phing (/) chita d (h.2.2). Hinh 2.2

Goi d, d, va dy la ba dudng
thang da cho. Goi I = d; Nd,. Ta
chimg minh 7 € d;.

fEdlﬂfEfﬁ}=((f],d3].

fEda_,ﬁ*fE(}’]=(ﬂ'2. d3].

Tirdosuyral e a'3 (h.2.3).

Goi / la trung diém cia CD. Tac G, € BI,
Gy € Al Goi G = AG, nBGg. Dé thiy

4 L5 _1 o0 6,6,048 v
—_—=—=— nen Vel
B IA 3 "A™B
of. _ =3. Li luin tuong tu, ta
GGA GAGB
¢6 CGp, DG, cling cat AG, tai G, G”
va e =3, oA =3. Nhu vay

GF{;A G” 'J.-‘l
G=G'=G" (h.24).
Ghi chii. Ta goi AG ,, BGyz, CG. vi DG, la cdc dudng trong tuyén va G 1a
trong tim cua i dién ABCD.

Pé tim giao diém cha dudng thang d va mat phang (@), gido vién nén chi rd
phuong phap nhu sau :

Tim dudng thang d’' nim trong (&) ma cit d tai /.



6.

i

Ta c6 ngay / 1a giao diém cua d va (a).
a) Goi E=AB n CD.

Tacé : (MAB) " (SCD) = ME.

Goi N = ME n SD.

Ta c6 N = SD mn (MAB).

b) Goil = AM n BN.

I =AM BN
AM SAC

Ta cod =i ) = e SO.
BN — (SBD)

(SAC)n(SBD) =80

Hinh 2.5

8) day gido vién nén nhin manh phuong phép chimg minh ba diém thing hing
trong khong gian dé Ia ; Chitng minh chiing ciing thuoc hai mat phang phén biét,
a) Goi E=CD n NP.

Ta ¢6 E 1a diém chung cén tim.

b) (ACD) m (MNP) = ME (h.2.6).

a) (IBC) n (KAD) =KI.
b) Goi E =MD ~ BI,
F=ND n CL
Ta ¢6 EF = (IBC) ~ (DMN) (h.2.7).

Hinh 2.6

Hinh 2.7
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10.
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a) (MNP) ~ (BCD)=EN.
b) Goi Q = BC n EN.
Tacé: BC n (PMN) =0 (h.2.8).

a) Goi M =AE n DC.
Taco M =DC m (C'AE).
b) Goi F=MC" m SD.
Ta c6 thiét dién can tim la tr gidc AEC'F (h.2.9).

Hinh 2.8

Hinh 2.8

a) Goi N =SM ~ CD (h.2.10).
Tacé N =CD r (SBM).
b) Goi O =AC ~ BN.
Ta c6 (SBM) r (SAC) = SO.
¢) Goi I =SO ~ BM.
Tacél=BM r (SAC)
d) Goi R=AB n CD,
P=MR ~ SC.
Tacé P=5C ~ (ABM)

= PM =(5CD) m (AMB).

Hinh 2.10



