CAU HOI ON TAP CHUONG I
1. Thé nao la mot phép bién hinh, phép doi hinh, phép déng dang ? Néu méi lién
hé gitra phép doi hinh va phép dong dang.
2. a) Hiy ké tén cédc phép doi hinh di hoc.
~ b) Phép dong dang ¢6 phai la phép vi tw khong ?

3. Hay néu mot s6 tinh chat ding d6i v6i phép doi hinh ma khong ding d6i véi
phép dong dang.
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4. Thé nao 1a hai hinh bing nhau, hai hinh déng dang véi nhau ? Cho vi du.

5. Cho hai diém phan biét A, B va dudng thing d. Hiy tim mot phép tinh tién,
phép d6i xing truc, phép d6i ximg tam, phép quay, phép vi tu thoa mén mot
trong cac tinh chét sau :

a) Bién A thanh chinh né ;
b) Bién A thanh B ;
¢) Bién d thinh chinh né.

6. Néu cdch tim tam vi tu cua hai dudng tron.
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BAI TAP ON TAP CHUONG I

Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. Tim anh cla tam gidc AOF
a) Qua phép tinh tién theo vecto AB ;
b) Qua phép d6i xing qua dudng thing BE ;

¢) Qua phép quay tam O géc 120°.

. Trong mit phing toa do Oxy cho diém A(-1 ; 2) va dudng thang d c6 phuong

trinh 3x+y+ 1 =0. Timanh cia A vad

a) Qua phép tinh ti€n theo vecto v =(2; 1)
b) Qua phép dbi ximg qua truc Oy ;

¢) Qua phép d6i xitng qua goc toa do ;

d) Qua phép quay tam O géc 90°.

Trong mit phing toa do Oxy, cho dudng tron tam /(3 ; —2), bdn kinh 3.

a) Viét phuong trinh ctia dudng tron dé.

b) Viét phuong trinh dnh ciia dudng tron (/ ; 3) qua phép tinh ti€n theo vecto
v =(=2:1).

¢) Viét phuong trinh anh ctua duong tron (/ ; 3) qua phép d6i ximg qua truc Ox.

d) Viét phuong trinh anh ciia dudng tron (7 ; 3) qua phép d6i ximg qua goc toa do.

. Cho vecto ¥, dudng thing d vuéng géc véi gid cua V. Goi d’ 12 anh clia d qua

phép tinh tién theo vecto %iﬂ’. Ching minh rang phép tinh tién theo vecto v la

két qua clia viéc thuc hién lién tiép phép d6i xiing qua céc dudng thing d va d".

3. HINHHOC11(C)-ST-B



. Cho hinh chit nhiat ABCD. Goi O la tam d6i xing cta né. Goi /, F, J, E lan luot
14 trung diém ctia cdc canh AB, BC, CD, DA. Tim anh cua tam gidc AEO qua
phép déng dang c6 dugce tir viéc thuc hién lién ti€p phép d6i xiing qua dudng
thing 1J va phép vi tu tam B, ti s6 2.

. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho dudng tron tam /(1 ; —3), ban kinh 2. Viét
phuong trinh dnh cua dudng tron (7 ; 2) qua phép déng dang c6 duogc tir viéc
thuc hién lién ti€p phép vi tu tAm O ti s6 3 va phép d6i xing qua truc Ox.

[

. Cho hai diém A, B va dudng tron tam O khong c6 diém chung véi dudng thing
AB. Qua méi diém M chay trén dudng tron (0) dung hinh binh hanh MABN.
Chitng minh ring diém N thudc mot dudmg tron x4c dinh.

CAU HOI TRAC NGHIEM CHUONG I

. Trong cac phép bién hinh sau, phép nao khong phai la phép doi hinh ?
(A) Phép chiéu vuong géc 1én mot dudng thing ;

(B) Phép déng nhat ;

(C) Phépvitutiso—1;

(D) Phép d6i xiing truc.

. Trong cdc ménh d¢ sau, ménh dé nao sai ?

(A) Phép tinh ti€n bién dudng thing thanh dudng thing song song hoﬁc tring
vOino ;

(B) Phép d6i xiing truc bién dudng thing thanh dudng thing song song hoac
tring véi né ;

(C) Phép do6i xitng tam bién dudng thing thanh dudng thing song song hoac
tring véi no ;

(D) Phép vi tu bién dudng thang thanh dudng thang song song hodc triing véi né.

. Trong mat phiang Oxy cho dudng thing d cé phuong trinh 2x — y + 1 = 0. Dé

phép tinh tién theo vecto vV bién d thanh chinh né thi ¥ phai 12 vecto nao trong
cac vecto sau ?

A7 =@2:1); B 7 =2;-1);
© 7V =(3;2); (D) V=(~1;2).
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. Trong mat phang toa do Oxy, cho ¥ = (2 ; —1) va diém M(=3 ; 2). Anh cia

diém M qua phép tinh tién theo vecto ¥ 1a diém c6 toa do nio trong céc toa do
sau ?

(A)(5;3); (B)(1:1);
(C) (=13 1); (D) (1;-=1).

Trong mit phing toa dd Oxy cho duding thing d ¢6 phuong trinh : 3x =2y + 1 = 0.
Anh cha dudng thing d qua phép déi xiing truc Ox ¢6 phuong trinh 1a :
(A)3x+2y+1=0; (B)-3x+2y+1=0;
(C)3x+2y-1=0; (D)3x=2y+1=0.

Trong mit phéng toa d0 Oxy cho dudng thing d c6 phuong trinh :
3x —2y — 1 = 0. Anh clia dudng thing d qua phép d6i xing tam O c¢6 phuong
trinh 1a :

(A)3x+2y+1=0; _ (B)-3x+2y-1=0;

(O 3x+2y-1=0; D) 3x-2y-1=0.

Trong cidc ménh dé sau, ménh dé nao sai ?

(A) C6 mot phép tinh tién bién moi diém thanh chinh né ;

(B) C6 mot phép doi ximg truc bién moi diém thanh chinh né ;
(C) C6 mot phép quay bién moi diém thanh chinh né ;

(D) C6 mot phép vi tu bién moi diém thanh chinh né.

Hinh vuong cé mdy truc doi ximg ?

(A) 1 (B)2;

(€4 (D) vo s0.

Trong cdc hinh sau, hinh nao cé vo s6 tam déi xing ?

(A) Hai dudng thiang cit nhau ; (B) Puding elip ;

(C) Hai dudng thing song song ; (D) Hinh luc gidc déu.

Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai ?
(A) Hai dudng thang bét ki lu6n déng dang ;
(B) Hai dudmg tron bat ki luén déng dang ;
(C) Hai hinh vuéng bat ki luén déng dang ;
(D) Hai hinh chir nhat bt ki luén déng dang.



Ot aoc them

Ap dung phép bién hinh
d¢ giai toan

Bdi todn 1

Hai thanh phé M va N nam & hai phia cia mot con song rong c6 hai bd a va b
song song vGi nhau. M nam phia b @, N nam phia bd b. Hay tim vi tri A nam
trén bd @, B ndm trén bd b dé xAy mot chiéc cdu AB n6i hai bd song dé
sao cho AB vuong goéc vai hai bdr song va téng cdc khoing cich MA + BN
ngdn nhat.

Gia sir da tim duoc cdc diém A, B thoa
man diéu kién cua bai toan (h.1.69).
Ldy cdc diém C va D tuong ting thudc M’
a va b sao cho CD vudng goc véi a.
Phép tinh tién theo vectd CD bién A ¥ b
thanh B va bién M thanh diém M’. Khi D B

do MA =M'B. Do dé6 :

MA + BN ngén nhdt < M'B + BN ngan nhit N
& M’, B, N thing hang. e

Bdi todn 2

Trén mot ving déng bang c6 hai khu do thi A va B nim cling vé mot phia

déi v6i con duding sat d (gia sir con dudng dé thang). Hay tim mét vi tri C
trén d dé xay dung mot nha ga sao cho téng cdc khoang cich tir C dén trung

tam hai khu do thi dé 1a ngén nhat.

Tir bai todn thuce tién trén ta ¢6 bai todn hinh hoc sau :

Cho hai diém A va B ndm vé ciing mot A’
phia déi vai duong thdng d. Tim trén d
diém C sao cho AC + CB ngdn nht.

) . /

?. s o+

\

Gia sir 4 im dugc diém C. Goi A" Ia 4
B

anh cia A qua phép déi xing truc d.

Hinh 1.70
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Khi d6 AC=A'C. Do dé :

AC + CB ngin nhit < A'C + CB ngin nhat
& B, C, A’ thing hang (h.1.70).

®Bdi todn 3

Cho tam gidc ABC. Goi H la truc tam clia tam gidc, M la trung diém canh
BC. Phép d6i xing tam M bién H thanh H'. Ching minh ring H’ thuéc
dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.

Goiy
— C6 nhin xét gi vé ti gidc BHCH', géc ABH' va géc ACH' (h.1.71) ?
— Chitng minh ti gide ABH'C 1a tit gidc noi A
ti€p. Tir d6 suy ra di€u phai chitng minh.
Nhdn xét. Goi (O) la dudng tron ngoai
ti€p tam gidc ABC. C6 dinh B va C thi M 2
ctng ¢ dinh. Khi A chay trén (O) thi theo H ‘
bai toan 3, H' cling chay trén (0). Vi truc
tam H 1a 4nh ctia H’ qua phép ddi xiing
tam M nén khi d6 H sé chay trén dudng 8 M ¢
tron (0" 1a anh cta (O) qua phép doi
xing tam M. H'

Hinh 1.71

Bdi todn 4
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Cho tam gidc ABC nhu hinh 1.72. Dung vé phia ngoai cla tam gidc d6 céc
tam gidc BAE va CAF vu6ng can tai A. Goi I, M va J theo thit tr 1a trung diém
cta EB, BC va CF. Ching minh rang tam gidc IMJ la tam gidc vudng can.

_C,‘lh’f F

Xét phép quay tim A, géc 90° (h.1.72). E

Phép quay nay bién E va C ldn lugt thanh B
va F. Tir d6 suy ra EC = BF va EC L BF. I
Vi IM la dudng trung binh cua tam gidc

1
BEC nén IM /| EC v IM = — EC. Tuong

Hinh 1.72



tu, MJ // BF va MJ = -12~BF. Tir d6 suy ra IM = MJ va IM L MJ. Do d6 tam

gidc IMJ vubng cén tai M.

@Bai todn 5

Cho tam gidc ABC nhu hinh 1.73. Dung vé phia ngoai cia tam gidc dé cdc
hinh vuéng ABEF va ACIK. Goi M la trung diém ctia BC. Chimg minh ring
AM vuong goéc voi FK va AM = %FK.
?. A

Goi D 1a dnh clia B qua phép d6i xiing
tam A (h.1.73). Khi d6 AD = AB = AF va . /I &
AD 1 AF. Phép quay tam A géc 90° s
bién doan thing DC thanh doan thing
FK.Dod6 DC=FKvaDC 1 FK. Vi
AM 1a dudng trung binh cua tam gidc

BCD nén AM [/ CD va AM = %CD.

E !

B M c
1
Tird6 suy raAM 1 FK va AM = EFK. Hinh 1.73

Bdi todn 6

Cho tam gidc ABC noi ti€p dudng tron tam O bdn kinh R. Céc dinh B, C c6
dinh con A chay trén dudng tron d6. Chimg minh ring trong tam G ctia tam
gidc ABC chay trén mot dudmng tron.

gﬁ’i

Goi [ 1a trung diém ctia BC. Do B va C ¢6 dinh A
nén I ¢6 dinh (h.1.74). Ta c6 G luén thude /A

sao cho IG = —;-ﬁ Vay c6 thé xem G la anh cta

Q
: 6 : 8 3
A qua phép vi tr tam /, ti s0 " Goi O’ 1a anh G
: 0’
ctia O qua phép vi tu dé, khi A chay trén (O ; R I
qua phep vi tu ay trén ( 1 ) p UC
thi tp hop céc diém G la dudng tron [O’ 3 RJ
1a anh cta (O ; R) qua phép vi tu trén. Hinh 1.74
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Bdi todn 7
Cho diém A nam trén nira dudmg tron tam O, dudng kinh BC nhu hinh 1.75.
Dung vé phia ngoai cua tam gidc ABC hinh vuéng ABEF. Goi [ 1a tam déi
ximg cua hinh vuéng. Chimg minh rang khi A chay trén nita dudng tron da
cho thi / chay trén mot nira dudng tron.

Giai

Trén doan BF ldy diém A’ sao cho
BA" = BA (h.1.75). Do goc lugng
gidc (BA ; BA") luon biang 45° va
Bl Bl 1BF 2 . _ ..
—— =—=———=—— khong doi,
BA' BA 2BA 2

nén c6 thé xem A’ la anh cia A qua

Hinh 1.75

phép quay tam B, géc 45" ; [ 1a dnh cta A’ qua phép vi tu tim B ti s6 g
Do d6 7 1a anh cia A qua phép dong dang F ¢6 dugce bing cach thuc h_it_‘:n
lién ti€p phép quay tam B, géc 45° va phép vi tu tam B, ti s6 £ Tu do
suy ra khi A chay trén nita dudng tron (O) thi / cling chay trén ;ira duong
tron (Q) 1a anh coa nira dudng tron (0) qua phép dong dang F.

=

Gidi thieu
vé hinh hoc frac-tan (Tractal)

Bd-noa Man-den-bo-ré (Benoit Mandelbrot - sinh n&m 1924)
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Quan sit canh duong xi hay
hinh vé bén ta thdy mébi nhéinh
nho cua né déu déng dang véi
hinh toan thé. Trong hinh hoc
ngudi ta cling gap rit ohiéu
hinh cé tinh chat nhu vay.
Nhimg hinh nhu thé goi la
nhimg hinh tu déng dang. Ta sé&
x€t thém mot s6 hinh sau day.
Cho doan thang AB. Chia doan thing dé thanh ba doan bing nhau AC = CD = DB.
Dung tam gidc déu CED rd6i bo di khodng CD. Ta s& duge dudng gap khiic
ACEDB ki hiéu la K. Viéc thay doan AB bang dudng gép khic ACEDB goi la
mot quy tac sinh. Lap lai quy téc sinh d6 cho cédc doan thang AC, CE, ED, DB
ta duge dudng gdp khic K,. Lap lai quy tic sinh d6 cho cdc doan thing ciia
dudng gap khiic K, ta dugc dudng gap khiic K5... . Lap lai mai qua trinh d6 ta
dugc mot dudng goi 1a dudng Von Kéc (dé ghi nhan ngudi ddu tién da tim ra
né vao nam 1904 — Nha todn hoc Thuy Pién Helge Von Koch).

E
K_/I \ M
A c* D B
“;mﬁ% KM

Dudng Vén Kéc

Cang lap lai quy tic sinh nhu trén cho cdc canh clia mot tam gidc déu ta
duge mot hinh goi 1a bong tuyét Von Kéc.

/NEIES

" Béng tuyét Vén Kéc
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Bay gi¢ ta xudt phdt tr mét hinh vuéng. Chia né
thanh chin hinh vuéng con bidng nhau réi xod di
phén trong cua hinh vuéng con & chinh giita ta duoc
hinh X;. Ta lap lai qué trinh trén cho méi hinh vuong
con cua X; ta s& dugce hinh X,. Ti€p tuc mai qud trinh
d6 ta s€ dugc mot hinh goi la tham Xéc-pin-xki
(Sierpinski).

Cé4c hinh néu ¢ trén 1a nhimg hinh tu déng dang hodc mét bd phan cua
chiing 12 hinh ty déng dang. Chiing dugc tao ra bing phuong phap lap, c6
quy tic sinh don gidn nhung sau mot s6 budc trd thanh nhimg hinh rét phic
tap. Nhitng hinh nhu thé goi la céc fractal (tir fractal ¢6 nghia la giy, vo).
Khong phai hinh tu déng dang nao ciing la moét fractal. Mot khoang cua
dudng thing ciing ¢6 thé xem 12 mot hinh tu déng dang nhung khong phai 1a
mot fractal.

Duéi day 1a mot s6 fractal khac.

Mic du céc fractal da duge biét dén tir ddu thé ki XX, nhung mai dén thap
nien 80 cha th€ ki XX nha toidn hoc Phip goc Ba Lan Bo-noa
Man-den-bo-ro (Benoit Mandelbrot) méi dua ra mét Ii thuyét c6 hé théng dé
nghién citu chiing. Ong goi dé 1 Hinh hoc fractal.

Ngay nay véi su hé trg cia cong nghé thong tin, Hinh hoc fractal dang phét
trién manh mé. Li thuyét ndy c6 nhiéu img dung trong viéc mo ta va nghién
cifu cdc cdu tric gap gay, 16i 16m, hdn don... clia thé gidi tir nhién, diéu ma
hinh hoc O-clit thong thudmg chwa lam duge. N6 ciing 1a modt cong cu mdi,
c6 hiéu luc dé gép phin nghién
cttu nhiéu mon khoa hoc khac nhu
Vat li, Thién van, Pia Ii, Sinh hoc,
Xay dung, Am nhac, Hoi hoa,...

Sau day la sé hinh fractal trong
tu nhién.




