CUNG VA GOC LUONG GIAC

I - KHAI NIEM CUNG VA GOC LUONG GIAC

1. DPudng tron dinh huéng va cung lugng giac

Cat mot hinh tron bing bia ciing, ddnh dau 4
tam O va duong kinh AA'. Pinh mot sgi day
vao hinh tron tai A. Xem day nhur mét truc so
r't, gbc tai A, don vi trén truc bang bdn kinh
OA. Nhu vay hinh tron nay c6 ban kinh R = 1.

Cu6n day dp sat dudng tron, diém 1 trén truc A M, {1
t't chuyén thanh diém M, trén dudng tron,
diém 2 chuyén thanh diém M,, ... ; diém -1

thanh diém N, ... (h.39).

Nhu vy méi diém trén truc s6 duoc dat tuong
ling v6i mot diém xdc dinh trén dudng tron.
Nhan xét

a) Vi céch dat tuong tng nay hai diém khic 12
nhau trén truc s6 c6 thé ng v6i cling mot
diém trén duong tron. Ching han diém 1 trén

truc s6 Gng v6i diém M, nhung khi cudn

quanh dudng tron mot vong nita thi ¢c6 mot Hinh 39
diém khéc trén truc s6 ciing ing voi diém M.

b) Néu ta cudn tia A theo dudng tron nhu trén hinh 39 thi méi s6 thuc
duong  tng v6i mot diém M trén duong tron. Khi ¢ tang dén thi diém M
chuyén dong trén dudng tron theo chiéu nguoc chiéu quay cla kim dong
hé. Tuong tu, néu cudn tia Ar*theo duong tron thi méi s6 thuc am 7 ing voi
mot diém M trén dudng tron va khi ¢ gidm dén thi diém M chuyén dong
trén duong tron theo chiéu quay cia kim déng ho.
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Ta di t6i khdi niém dudng tron dinh huéng sau day :

Puing tron dinh huéng la mot \+
duong tron trén dé ta da@ chon mét ol
chiéu chuyén déng goi la chiéu l

dwong, chiéu nguoc lai la chiéu am.
Ta quy wdc chon chiéu ngwoc voi
chiéu quay cua kim dong hé lam
chiéu dwong (h.40). Hinh 40

Trén duong tron dinh hudng cho hai diém A va B. Mot diém M di dong trén
dudng tron ludén theo mot chiéu (4m hodc duong) tir A dén B tao nén mot
cung luong gidc c6 diém diu A diém cudi B.

Hinh 41 cho ta hinh anh cta b6n cung lugng gidc khédc nhau c6 ciing diém
ddu A, diém cudi B.

_____

a) b) c) d)
Hinh 41

Ta c6 thé hinh dung mot diém M di dong trén dudng tron tir A dén B theo chiéu
ngugc v6i chiéu quay cha kim déng hé, né ldn lugt tao nén cdc cung tod
dam trén hinh 41. Néu dirng lai ngay khi gap B lan ddu, n6 tao nén cung to
dam trén hinh 41a), n€u né dimg lai sau khi quay mot vong réi di ti€p gap
B lan thi hai n6 tao nén cung t6 dam trén hinh 41b),...
Khi M di dong theo chiéu nguge lai, né tao nén cung t6 dam trén hinh 41d)
néu noé dimg lai khi gap B lan diu,...
Méi ldn diém M di dong trén dudng tron dinh huéng luén theo mot chiéu
(am hoac dwong) tir diém A va dimg lai & diém B, ta dugc mot cung luogng
gidc diém ddu A diém cudi B. Nhu vay

Vaoi hai diém A, B dd cho trén duong tron dinh hudng ta cé vo
6 cung lugng gide diém ddu A, diém cubi B. M6i cung nhu

vay déu dwgc ki hiéu la AB.



CHU Y
Trén mot dudng tron dinh huéng, 14y hai diém A va B thi

Ki hieu AB chi mot cung hinh hoc (cung 16n hoac cung bé)
hoan toan xic dinh.

Ki hieu AB chi mot cung lugng gidc diém dau A, diém cudi B.
2. Goc lugng giac D
Trén duong tron dinh hudng cho mot

cung luong gidc €D (h.42). Mot diém M .
chuyén dong trén dudng tron tir C téi D M

tao nén cung lugng giéc ¢D néi tren.
Khi dé tia OM quay xung quanh géc O
tir vi tri OC t6i vi tri OD. Ta néi tia OM B3
tao ra mot géc lwong gide, c6 tia ddu la

VA
OC. tia cu6i la OD. Ki hiéu géc lugng 1
gidc d6 la (OC, OD). B(O: 1)

3. DPudng tron lugng giac \+
Trong mat phang toa do Oxy vé dudng A'-1:0) A(1:0)
tron dinh huéng tim O bén kinh R = 1 0 x
(h.43).

Pudng trdon nay cat hai truc toa do tai
bon diém A(1 ; 0), A'(-=1 ; 0), B(O ; 1), B(0:-1)

B'(0 : —1). Ta 14y A(1 ; 0) lam diém géc
cua duong tron do.

Dudng tron xdc dinh nhu trén dugc goi la duong tron lugng gide (goc A).

Hinh 43

i1 - SO PO CUA CUNG VA GOC LUQNG GIAC
1. Do va radian

a) Pon vi radian

Pon vi do da duoc sir dung dé do gdc tir rit lau doi. Trong Todn hoc va Vat
If ngudi ta con ding mot don vi nita dé do géc va cung, d6 la radian (doc la
ra-di-an).
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Trén hinh 39 ta thdy do dai cung nhd AM, bing 1 don vi, tic 14 bing do dai
bén kinh. Ta néi s6 do cua cung m (hay s6 do clia géc & tam m ) bang
1 radian (viét tat 1 1 rad). Téng quat
Trén duong tron tuy ¥, cung ¢é do dai bang ban kinh dwoc goi
la cung co sé do 1 rad.
b) Quan hé giira do va radian
Ta bi€t do dai cung nira dudng tron 1a nR, nén trong hinh 43 s6 do cia
cung .@ (hay géc bet m'} la mrad (vi R =1). Vi géc bet ¢6 s6 do do 1a
180 nén ta viét 180° = x rad.

8]
Suy ra 1°= = rad va 1 rad = (ﬂj :
- 180 T

Véi = 3,14 thi 1° = 0,01745rad va 1 rad = 57°17'45".
CHU Y
Khi viét s6 do cia mgt géc (hay cung) theo don vi radian,
nguoi ta thudng khong viét chir rad sau s6 do. Chang han cung

= dugc hiéu la cung T rad.
2 2

—

Bdng chuyén doi thong dung
bo | 30" | 45° | 60° | 9

% 1 120° | 135° | 150° | 180°
2m 3n 5n

=

Radian

i
3

A
| A
(%
B
o

i
6

1
ﬁs& dung may tinh bd tui dé ddi tir do sang radian va ngudc lai.
Né&u ding may tinh CASIO fx-500MS ta lam nhu sau
a) B4i 35°47'25" sang radian
An ba Ian phim r6i &n (2] d€ man hinh hién chit[R |. Sau d6 &n lién tigp
BEFH R EEGEE

[oRG » ] [1][=]

cho két qua 0,6247 (da lam tron dén bdn chif s6 thap phan).
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b) B4i 3 rad ra do
An ba Ian phim réi &n [1] d& man hinh hién chir[D]. Sau d6 &n lién tiép
[3][SHIFT][DRG » |[2][=][SHIFT] ["]

cho két qua 171753714 (da lam tron dén gidy).

¢) Do dai cua mot cung tron
Trén dudng tron ban kinh R, cung nura dudng tron c6 s6 do la 7 rad va cé
do dai la mR. Vay

Cung cé s6 do o. rad cua dudng tron ban kinh R cé6 do dai

| = Rer.

2. S6 do cua mot cung lugng giac
Vi du. Xét cung luong gidc AB trong hinh 44a). Mot diém M di dong trén
dudng tron theo chiéu duong. Khi M di dong tir A dén B tao nén cung i

: g g T Ap— " B cons
duong tron, ta néi cung nay cé s6 do 5" sau do di tiép mot vong tron nura

; P . T Sm
(thém 2m), ta dugc cung lugng giac AB ¢6 56 do 12 5 + 21 = 5

Tuwong tu, cung luong gidc AB trong hinh 44b) c6 s6 do 1a

E+21't+2n=9—ﬂ-
2 Z

Cung luogng gidc At trong hinh 44c) lai c6 s6 do la
L T T
4 4

Y Vi Y

2. Vaa WanY
N\

a) b) c)
Hinh 44

=Y




Tu cac vi du néu trong hinh 44 ta thay
Sé’ do cua mot cung luong gidc AM (A #M) la mot s6 thuc,
dam hay duong.
Ki hiéu s6 do cua cung AM la sa AM .

Cung Iugng giéc AD (h.45) c6 s6 do 1a bao nhiéu ?
GHI NHO

S6 do cua cdc cung lugng gidc ¢6 clng \
diém ddu va diém cu6i sai khic nhau mot

boi cua 2m. Ta viét

2

Hinh 45
sd AM=a+ k2n, ke Z

trong do « la s6 do cia mét cung lugng gidc tuy v c6 diém ddu 12 A va
diém cudi la M.
Khi diém cu6i M triing v6i diém ddu A ta ¢6

sd AA=k2m, ke Z;

khi k = 0 thi sd AA = 0.
Nguoi ta ciing viét s6 do bang do. Cong thirc téng quét clia s6 do bing do

ciia cdc cung luong gidc AM 1a

sdAM= a°® + k360°. ke Z

trong d6 a” 12 s6 do ctia mot cung luong gidc tuy ¥ ¢6 diém ddu 13 A va diém
cubi la M.
3. S8 do cua mét géc lugng giac

Ta dinh nghia
S6 do cua goc luong gidc (OA, OC) la 56 do ciia cung luong

gidc AC fwong ung.
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Tim s6 do cla cac géc lugng giac (OA, OE)
va (OA, OP) trén hinh 46 (diém E la diém

chinh gitta clia cung A'B', AP :% AB).

Viét s6 do nay theo don vi radian va theo
don vi d6.

CHU Y

YA

=Y

Hinh 46

Vi méi cung luong gidc tng véi mot géc luong gide va nguge
lai, dong thoi s6 do cua cidc cung va goc lugng gidc tuwong dng
1a tring nhau, nén tir nay vé sau khi ta néi vé cung thi diéu dé

ciing ding cho géc va ngugce lai.

Biéu dién cung lugng giac trén dudng tron lugng giac

Chon diém géc A(1 ; 0) 1am diém dédu cua t4t ca cic cung lugng gidc trén
dudng tron lugng gidc. D€ biéu dién cung luong gidc ¢6 s6 do a trén dudng
tron luong gidc ta cin chon diém cudi M cla cung nay. Diém cu6i M dugc

xdc dinh bi hé thic sd AM = .

Vi du. Biéu dién trén dudng tron lugng gidc cdc cung lugng gidc c6 s6 do

lan luot l1a
a) ik : b) -765°.
4
Giai
dn _ 7

a)— =—+3.2n
4 4

L 250 . ...
Vay diém cudi cia cung Tﬂ 1a diém
chinh giita M clia cung nhd AB (h.47).
b) -765° = —45° + (-2).360°.

Vay diém cudi clia cung 765" 1a diém
chinh gita N cua cung nho ﬁ' (h.47).

v
B
M
A A
0 X
N
B’
Hinh 47
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Bai tGp

Khi bi€u dién cic cung lugng gidc ¢6 s6 do khdc nhau trén dudng tron
lugng gidc, ¢ thé xay ra truong hgp cic diém cudi ctia chiing tring nhau
khong ? Khi nao trudmg hop nay xay ra ?

Doi s6 do cla cdc goc sau day ra radian

a)18°; : b)57°30';
c)-25°; d)-125°45".
Doi s6 do cua cdc cung sau day ra do, phiit, giay
3
a)— ; b) =
18 16
3
c)-2; d) —.
) ) 2

Mot dudng tron c6 ban kinh 20cm. Tim d¢ dai cla cdc cung trén dudng
tron dé ¢6 s6 do

n
a)—; b 1,5; AT
) T ) )
Trén duong tron lugng gidc hay biéu dién cdc cung ¢ s6 do
5
a)-=—"; b)135°;
4
C)mTH; d)-225°.

Trén duong tron luong gide goc A, xdc dinh cdc diém M khic nhau, biét
rang cung AM c6 56 do tuong tng la (trong do6 k 1a mét sé nguyén tuy y)

a) km ; b) kg; c) A’E-

Trén dudng tron luong gide cho diém M xdc dinh bai sd AM = o (0 < o <),

Goi M|, M,.M; lan luot la diém d6i xding cua M qua truc Ox, truc Oy va

goc toa do. Tim s6 do cua cic cung m].[ﬂg,m}



