$2. Hai dudng thiang song song
22. Meénh dé ¢) dung.
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24,

25.

(h.76) §
Chimng minh SA va BC chéo nhau.
Gia su SA va BC khong chéo nhau, tic la
ching doéng phing. Khi d6 S thudc
mp(ABCD), diéu d6 mau thuin vé6i gia thiét A D
S.ABCD la hinh chop.
Vay SA va BC chéo nhau. B
Céc cap dudng thing con lai chimg minh tuong tu.
(h.77) Hinh 76
Goi 7 1a giao diém cta BC va AD. Khi d6

(SAD) m (SBC) = Sl.
Gia st ¢c6 M € SD, N € SC sao cho AM [/ BN. Khi dé hai mat phang
(SAD) va (SBC) cit nhau theo giao tuyén S/ phai song song v6i AM vi BN,
Tir d6 ta suy ra cdch xdc dinh diém M va N nhu sau :
Tir A trong mp(SAD) ta ké dudng thang song song vai SI, cat SD tai M ; tix
B trong mp(SBC) ta ké dudng thang song song véi SI, cat SC tai N. Khi do

M va N 1a hai diém cén tim.
A S
M
p F
i
! D Al
R j
C C

Hinh 77 Hinh 78

C

(h.78)

a) Xét tam gidc SAC. Ta c6 ME la duong trung binh nén ME // AC. Li luan
tuong tu, NF [/ BD.

b) Trong mp(SAC) goi [ la giao diém cua ME va SO. Dé thdy [ 1a trung
diém cua SO. Tir dé FI 1a duong trung binh cua tam gidc SOD. Vay FI /| DO.
Goi N' la giao diém cua duong thang FI véi SB. Do FN' // BD va F 1a trung
diém ciia SD suy ra N' la trung diém cua SB, tic la N' = N. Vay ba duong
thing ME, NF, SO doéng quy tai /.
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80

¢) Do ME va NF cit nhau tai [, nén qua ME va NF xdc dinh mot mit
phang. Tir d6 suy ra bon diém M, N, E, F dong phang.

(h.79) S
Goi M', N', E', F' 1an luot la giao diém A
cua cac cap duong thing SM va AB,
SN va BC, SE va CD, SF va DA. Khi
dé M', N', E', F' lan luot 14 trung diém

Wh---=

cua cdc canh AB, BC, CD, DA. o
Vi M, N lan luot 1a trong tam cla cdc fJJ;'*" D

f

i

tam gidc SAB va SBC nén

M _ SN _2 B v ¢
SM'  SN' 3 Hinh 79
:aMNIfM'N'vﬁMN=§M'N‘. (1)
Chitng minh tuong tu, ta co :
EF [/ E'F' va EF = %E'F‘ (2)
1 1] o 2 1 )
NE!{NEvaNE:ENE (3)
MF [ M'F' va MF = %M‘F’. (4)
a) M'N' la dudng trung binh cua tam giac BAC suy ra
MN' [/ AC VA M'N' = 5 AC 5)
tuong tu E'F [JACvaEF = %AC’. (6)
T (S)va(e)suyraM'N' [fEF' vaM'N' =E'F' = %AC. (7)

Tir (1), (2), (7) suy ra MN // EF. Vay bén diém M, N, E, F dong phang.
b) Li luan tuong tu nhu ciu a), ta suy ra

NE [IMF vaNE =MF = %Bﬂ. (8)
T (1), (2), (3), (4), (7), (8) va AC = BD suy ra

1 ; :
MN=NE=EF=FM = EAC' Viy ti gidc MNEF 1a mét hinh thoi.



27.

28.

¢) Dé thdy O ciing la giao diém cha M'E' va N'F'. Xét ba mat phing
(M'SE"), (N'SF") va (MNEF). Ta ¢6

(M'SE") N (N'SF")y =850

(M'SE") " (MNEF) = ME

(N'SF'y n (MNEF) = NF

ME ~ NF =1.
Viy theo dinh Ii vé giao tuyén cta ba mit phiang thi ba dudng thing SO,
ME va NF dong quy.
(h.80)
a) Ta c6 IJ la duong trung binh cua tam
gidc BCD nén 1J /[ CD.
Matkhic I < (IJE) ; CD < (ACD),
suy ra mp(lJE) cit mp(ACD) theo giao
tuyén Ex // CD. Goi F la giao diém cla
Ex va AC. Thiét dién la hinh thang EFIJ.
b) Dé thiét dién EFIJ 1a hinh binh hanh
diéu kién cin va du la IF // JE.
Piéu ndy twong duong véi JE // AB tic 1
khi va chi khi E la trung diém cta AD. Hinh 80

¢) Thiét dién EFIJ la hinh thoi < EFIJ la hinh binh hanh vaIF = IJ < E
1a trung diém ctha AD va AB = CD (vi I = %CD va khi E la trung diém

cua AD thi IF = %AB).

(h.81)
a) Goi M' va N' lan luot la trung
diém cia AB va AD. Dé thiy :
MN//M'N'
M'N'[| BD
b) Taco:
MN c (MNE)
BD — (ABCD)
MN [/ BD

= (MNE) mn (ABCD) = Ex thoa
man Ex // NM /| BD. Hinh 81

} = MN // BD.
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Vay tir E ta ké dudng thing song song véi BD lin luogt cit CD, AB tai F, I,
N6i IM 14n luot cit SB va SA tai H va K ; n6i KN cit SD tai L. Thiét dién

cin tim 14 ngd gidc KLFEH.

¢) Taco:
NM < mp(MNE)
DB < mp(SBD)
MN [/ DB
vi (MNE) m(SBD) = LH.
Suy ra LH [/ DB.
(h.82)

a) Goi A", B', C', D" 1an lugt 1a trong tam
cla cdc tam gidc BCD, CDA, ADB va
ABC. Do A, B, C, D khong déng phing
nén AA', BB, CC', DD' khong dong
phang. Ta chiing minh céc doan thing
do6 timg doi cat nhau,

Goi M la giao diém cua BA' va CD. Khi
dé M 1a trung diém cua CD. Vi B' la
trong tam tam gidc ACD nén ba diém
A,B', M thing hing. Vay AA' va BB

N

Hinh 82

cung thudéc mp(ABM) va A’ thude doan BM, B' thudc doan AM nén AA' va
BB' cit nhau tai diém G nao d6. Li luan tuong tu, ta cling cé cdc duong
théng néi trén timg doi cat nhau. Vay ching phai dong quy.

Ta ¢6 thé ching minh cach khédc nhu sau :

Li luan nhu trén, trong tam giac ABM ta c6 AA' va BB' cat nhau tai G. Vi

AM BM |
MB~ MA 3
nén A'B' [/ AB.
_— GA'_GB _AB _MA' _1
GA GB AB MB 3
GA' GB' |
Ve GAGB 3



30.

Nhung AA', BB' 1a hai doan thang tuy y trong bén doan thang AA', BB',
CC', DD'. Vay chiing déng quy tai diém G va diém G chia trong méi doan
thing d6 theo ti s6 3 : 1 ké tir dinh dén trong tam clia mat déi dién.

b) N6i M v6i G va kéo dai cat AB tai N. Ta sé ching minh N 14 trung diém
cua AB va G 1a trung diém cua MN. That vay, goi [ la giao diém ciia MN
voi A'B. ViA'B' /| AB, tacd :

B _GE 1 B _ME_1

NB GB 3 NA MA 3

B
NE NA
Suy ra N 1a trung diém cta AB.

Ké NN'// AA' (N' € BA').

Ta c6 N'1a trung diém clia BA', suy ra A' 1a trung diém ctia N'M. Do d6 A'G la
dudng trung binh ctia tam gidic MNN'. Suy ra G 1a trung diém ctia MN.
Vay diém G la trong tam cua tt dién ABCD.

(h.83)

a) Trong mp(BCD), tix D ké dudng thing
song song véi BM cat CB tai K. Duong
thang KN cat AC tai I. Trong mp(IKD),
tir / ké dudng thang song song véi DK
cat duong thang DN tai J. Khi do theo
ciach dung ta cé IJ /| BM.

nén = NB = NA.

b) Do BM la duong trung binh cua tam
giac CKD nén

a3
KD=2BM=2- 3 = a\E. Hinh 83

Goi H 1a trung diém cta BC. Khi dé
NK KH 3HC

NH[AC= S = 7m = 2= =3
= NK =3NI = KD = 3IJ.
Vay 1= %KD=—af-
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31. a) Truéng hop 1. MN [/ EF.

84

Theo hé qua ctia dinh Ii giao tuyén ctia ba mat phang (ABC), (ACD), (MNEF)
tacoé MN // EF [/ AC. Do d6 ta c6

MA _NC EC _ FA
MB ~ NB'ED ~ FD
MA NB EC FD _ NC NB FA FD
MB NC ED FA ~NB NC FD FA

=

=1 suy ra dpcm.

Truong hop 2. MN cat EF tai O (h.84).

Theo dinh Ii vé giao tuyén cua ba
mat phiang (ABC), (ACD), (MNEF)
tacd MN, AC, EF dong quy tai O. Ké
CI/{AB,CJ [f AD (I € MN, J € FE),
ta co

NB MB OC (I
NC ~ CI 0A MA
MA NB OC MA MB CI _

: : — : ; =1

= MB NC OA MB CI MA

Tuong tu, ta c6 Hinh 84
EC FD OA .
ED FA OC

MA NB EC FD OA OC _

vay MB NC ED FA _0C 0a- "

b) Gia st mat phiang (MNE) cat canh AD tai F'. Theo cau a), ta c6

MA NB EC F'D

MB NC ED FA_ "

MA NB EC FD _
MB NC ED FA

Theo gia thiét 1 = FD=FD.

Vi F, F' déu nam trong doan thang AD nén F' = F. Diéu nay c6é nghia la
bon diém M, N, E, F déng phang.



32. (h.85)

Hinh 85

a) Kéo dai AN cit DC tai E. N6i E va M cit SD tai [, thé thi / chinh 12 giao
diém cta SD va mp(AMN),

b) Goi F la giao diém cua AN véi BC.

BF NB 1
B A AR = 5 =xm=3"
o BF_LI_:}FC_EZ}EC_FC_E_
AD 3 AD 3 ED  AD 3

Ké CJ //SD (J € EI. Tacé :

MC _CJ ID _ED _ IS _MS EC _ 2
MS ~IS'CI_EC " ID MC ED 3

_2,
3

)
Viy 5 =3



