BAI TAP ON TAP cUOI NAM

A. Bi BAI

Cho duong thang a va vecto & ¢6 gid vuong géc véi a. Goi F 1a phép
hop thanh cta d6i xdng truc £, va tinh tién T;. V6i diém M bt ki, goi
M' = F(M) va I la trung diém cua MM’

a) Tim quy tich cta / khi M thay déi.

b) Chitng minh rang F 1a phép d6i xing truc.

Cho diém O nim trén dudng thing a. Goi D 1a phép d6i xing qua dudng
thang a, Q 1a phép quay tim O goc quay ¢ va F la phép hop thanh cia P
va Q. Véi diém M bit ki, goi M' = F(M) va I 1a trung diém cua MM'.

a) Tim quy tich cta / khi M thay déi.

b) Chitng minh rang F 14 phép déi xiing truc.

Cho duong tron (O ; R) va mot diém A ¢6 dinh, mot diém M thay déi trén
duong tron. Tim quy tich cdc diém N sao cho ON = OA + OM.

Cho duong tron (O ; R) va hai diém A, B ¢6 dinh. Mot diém M thay doi
trén duong tron. Goi N 1a diém déi xing véi M qua A, diém M' d6i xing
vdi N qua B. Tim quy tich cic diém M'.

Cho hai duong thiang a, b cat nhau va khong vuéng goc vdi nhau, diém O
khong nam trén ching. Hay xac dinh diém A nim trén a va diém B nam
trén b sao cho tam giic OAB vuong can tai dinh O.

Cho ba diém A, B, C. Goi D,, P, D 1a cic phép d6i xing tam c6 tam lin
lugt 14 A, B vi C. Ching minh rang hop thanh cta ba phép déi ximg tam
noi trén la mot phép doi xing tam.

Cho nam diém M, N, P, Q, R. Hiy xic dinh ngii gidc ABCDE sao cho M,
N, P, Q, R lan luot la trung diém cic canh AB, BC, CD, DE, EA cta ngi gidc do.
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Cho dudng tron (O ; R) va hai diém A, B ¢6 dinh sao cho dudng thang AB
khong cat duong tron. Mot diém M thay déi trén dudng tron.

a) Tim quy tich diém N sao cho ABMN la hinh binh hanh,
b) Tim quy tich trong tdm G cua tam giic ABM.

Cho duong thang a va diém G khong nim trén a. V6i hai diém phén biét A,
B thay déi trén a, ta 1dy diém C sao cho G 1a trong tim tam gidc ABC. Tim
quy tich diém C.

Cho phép vi tu V ¢6 tam O ti 86 k va phép vi tu V' ¢6 tam O' t1 s6 k', biét
ring O, O' 1a hai diém phan biét va k&' = 1. Chiing minh ring hgp thanh
cua V va V' 1a mot phép tinh tién.

Cho hinh chép S.ABC. Cic diém K, N lan luot 14 trung diém cha SA va CB.

3 2
biém M thudc canh SC sao cho —— = —-
iem udc can sao cho —= = 3

a) Tinh ti s6 dién tich cia hai tam gidc ASC va AKM.

b) Mt phing qua K v song song véi hai dudng thing AB va SC ¢6 qua
diém N hay khong ?

¢) Xic dinh thiét dién cua hinh chdp khi cat boi mp(KMN).

d) Chitng minh rang dudng thang KN chia thiét dién thanh hai phin cé
dién tich bang nhau.

Cho hinh hop ABCD.A,B,C D v6i M 1a trung diém cta CD,

a) Xdc dinh giao tuyén ctia hai mat phing (MAA,) va (BDD,B,).

b) Dung duding thing A qua M cit ca BD, va AA,.

¢) Goi P va @ ldn lugt 1 giao diém cta A véi BD | va AA,. Tinh ti s6 %

d) Xdc dinh thiét dién cta hinh chép khi cit boi mp(B, A).

Cho hinh binh hanh ABCD. Qua cic dinh A, B, C, D dung cédc dudng thing
a, b, ¢, d wong ing song song véi nhau va khong thuoc mp(ABCD).
Trén méi dudng thang a, b, ¢, d lan lugt 18y cdc diém A, B, C, D,. Chuing

minh ring :



14,

16.

17.

a) Néu cic diém A, By, C,. D, khong déng phang thi dudng thang néi trung
diém ctiia A;C, va trung diém cta B D luon di qua mot diém ¢6 dinh.

b) Bon diém A, B, C,, D, déng phang khi va chi khi trung diém cta A,C,
trung vdi trung diém cia B, D,.

¢) Néu bon duong thang AC,, BD,, CA,, DB, d6i mot cat nhau thi
ABCD.A,B,C,D, 12 mot hinh hop.

Cho hai hinh binh hinh ABCD va ABEF khong nim trong mot mat phing.
M la mot dieém cua canh AD, N 1a mot diém chuyén dong trén canh BE sao

o AM _ BN
AD  BE’

a) Chting minh ring MN luén song song v6i mot mit phiang c¢6 dinh.

ch

b) Tim tap hop trung diém G cua doan thing MN.

Cho hinh thang vuong ABCD ¢6A = D = 90°, AB = 2a, CD = a, AD = 3a ;
M 1a diém bat ki thuoc doan thang AD.

a) Xdc dinh vi tri diém M dé hai dudng thiang BM va CM vudng goc v6i nhau.

b) Goi S la diém thudc dudng thang vuong goéc véi mp(ABC) ké tir diém M
sao cho SM = AM. Xét mat phang (P) di qua diém M va vuong goc véi SA.
Thiét dién cta hinh chop S.ABCD cat bai (P) la hinh gi ? Tinh dién tich
thiét dién thu duge theo a va x, ¢ day x = AM (0 < x < 3a).

Cho hai dutng thing A vi A' chéo nhau vi vuéng géc véi nhau. (P) 1d mat
phang chia duong thang A' va vuong goc vai A, goi I 1a giao diém cua (P)
va A. Liy diém A c6 dinh thuoc A (A = I). Hai diém B, C thay doi trén A’
sao cho mp(B, A) vuong goc vai mp(C, A). Goi AA', BE', CC' 1a cic dudng
cao cua tam giic ABC. Chiing minh rang :

a) AB® + AC* — BC* khong déi.

b) A'B.A'C khong doi va truc tam cta tam gidc ABC la diém ¢6 dinh.

¢) Cdc diém B', C' thuoc mot dudng tron ¢6 dinh.

Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = a, BC = b. Xét hai tia At, Ct' cung chiéu
va cling vudng goéc véi mp(ABC). Liay diém M thuéc At, N thuéc Ct'
(M # A, N #C). Dat AM =m, CN = n.

a) Tinh géc giita cdc mat phang (MBD) va (NBD) v6i mat phang (ABCD).
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b) Tinh géc gitta hai mit phiang (MBD) va (NBD). Tim hé thiic lién hé gitra
a, b, m, n dé hai mat phang dé vuong géc.

¢) Khi a = b va mp(MBD) vuong gbéc véi mp(NBD), hay tinh dudng cao O/
cuia tam gidc MON (trong d6 O 1a giao diém ctia AC va BD), tir d6 suy ra
hai mat phang (BMN) va (DMN) vuong géc v6i nhau.

Trong mit phiang (P) cho duong tron tam O, bin kinh R. Diém A ¢6 dinh
thudée dudng tron, duong kinh BC quay quanh O, (BC khong trung véi
0A). Pat ABC = . Diém S nim trong khong gian sao cho SA vuong goc
vai (P) va SA = 2R.

a) Chung minh ring chan duong cao SH cua tam giic SBC thudc mot
dudng tron ¢6 dinh.

b) Xdc dinh & dé dién tich tam gidc SBC dat gia tri 16n nhat, hay tinh gia tri do.
Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ canh ddy bing a. Ldy diém B,
thuéc BB', diém C, thuoc CC'. Bat BB, = x, CC, = y.

a) Tam gidc AB|C, c6 thé vuong ¢ A dugc khong ? Tim hé thic lién hé
gitta a, x, y d€ AB,C, la tam gidc vuong tai B,.

b) Gia sit AB,C, la tam gidc thuong va B, la trung diém cta BB', y = 2x va

a la goc gita mp(ABC) va mp(AB,C,). Hay tinh dién tich tam giac AB,C,
va do dai canh bén cta hinh lang tru da cho.



