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Phép doi hinh 1a phép bién hinh khong 1am thay déi khoang cich giita hai
diém bdt ki, nghia 12 néu phép doihinh bién hai diém M, N 14n luot thanh
hai diém M’, N’ thi M'N’ = MN.

Cdc tinh chat cla phép doi hinh : bién ba diém thing hang thanh ba diém
thang hang va khong lam thay déi thi tu ba diém d6, bién dudong thing
thanh dudng thing, bién tia thanh tia, bién doan thing thanh doan théng
bing né, bién géc thanh géc bang nd, bién tam gidc thanh tam gidc bing
no, bién dudng tron thanh dudng tron c6 cing ban kinh.

Céc phép doi hinh cu thé :

a) Phép tinh tién T; (theo vecto #) bién mbi diém M thanh diém M’ sao
cho MM' = u.

b) Phép d6i xing truc P, (truc 12 dudng thing d) bién mdi diém M thanh
diém M’ déi xiing v6i M qua d.

¢) Phép quay Q¢ ¢ (tam O, goc quay @) bién O thanh O, bién méi diém M khéc
O thanh diém M’ sao cho OM = OM’ va géc luong gidc (OM, OM’) bing ¢.

d) Phép doi ximg tam D, (tam 1a diém O) bién mébi diém M thanh diém M’
d6i ximg véi M qua O.

binh nghia vé hai hinh bang nhau : Hai hinh goi 14 bing nhau néu c6 phép
doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

Phép dong dang ti s& k (k > 0) 1a phép bién hinh bién méi cap diém M, N
thanh cép diém M’, N’ sao cho M'N' = kMN.

Phép dbng dang c6 cdc tinh chét : bién ba diém thing hang thanh ba diém
thng hang (va khong 1am thay déi thit ty ba diém d6), bién duong thing
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thanh dudng thing, bién tia thanh tia, bién doan thing thanh doan thing
ma do dai dugc nhan 1én véi k (k 1a ti s6 cua phép dong dang), bi€n tam
gidc thanh tam gidc déng dang véi ti s6 k, bi€n mot géc thanh géc c6 cling
s6 do, bi€n dudng tron bdn kinh R thanh dudng trdn c6 ban kinh kR.

Phép vi tu Vi, ) tAm O ti s6 k (k # 0) bién méi diém M thanh diém M’ sao
cho OM' = kOM.

Cac tinh chdt cia phép vi tu : Phép vi tu tam O ti s6 & 12 mot phép déng
dang ti s6 k| nén c6 cdc tinh chdt cia phép déng dang. Ngoai ra, phép vi tu
c6 tinh chét dic biét sau : dudng thing néi mot diém va anh cha né ludn
ludn di qua O ; anh 4’ clia dudng thing d lu6n song song hoic triing véi d.
Mbi phép déng dang bao gid ciing c6 thé xem 12 hop thanh ctia mét phép vi
tu va mot phép doi hinh.

Dinh nghia vé hai hinh déng dang : Hai hinh dugc goi 1a déng dang véi
nhau néu c6 phép déng dang bién hinh nay thanh hinh kia .

Il - Céc cau hoi tu kiém tra

[ 3

3. HH11/NC-A

Céc khing dinh sau day c6 ding khéng ?

a) Phép dong nhat 1a moét phép tinh tién ;

b) Phép déng nhit 1a mot phép quay ;

c) Phép déng nhdt 1a mot phép d6i ximg tam ;
d) Phép do6i ximng tam la mot phép vi tu ;

e) Phép quay 1a mot phép déng dang ;

f) Phép vi tu 1a mét phép doi hinh.

Cho hai diém A, B phan biét. Cdc khing dinh sau day cé diing khong ?
a) C6 duy nhit moét phép d6i ximg truc bién A thanh B ;

b) C6 duy nhat mot phép d6i xing tdm bién A thanh B ;

¢) C6 duy nhat mot phép tinh tién bién A thanh B ;

d) C6 duy nhdt moét phép quay bién A thanh B ;

e) C6 duy nhat mot phép vi tu bién A thanh B,

Hay chi ra mot s6 hinh ¢6 mot trong cdc tinh chét dudi day :
a) C6 v6 s6 truc déi xing ;

b) C6 vo s6 tdm d6i xing ;

¢) C6 ding n truc d6i xiing.

X3
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Cho hai dudng tron (O ; R), (0’3 R") va mot dudng thing d.

a) Tim hai diém M, N lin luot nim trén hai duong tron dé sao cho d la
duong trung truc cta doan thaing MN.

b) Xdc dinh diém 7 trén d sao cho ti€p tuyén IT cia (O ; R) va tiép tuyén
IT cha (O’ ; R’) hop thanh cdc géc ma d 1a mot trong cac dudng phén giac
cua cac goc do.

Chitng minh ring néu mot hinh ndo d6 ¢6 hai truc déi xing vudng goéc vdi
nhau thi hinh d6 c6 tam doi xing.

Cho dudmg thing d di qua hai diém phan biét P, Q va hai diém A, B ndm vé
mot phia d6i véi d. Hay xdc dinh trén d hai diém M, N sao cho MN = PQ
vii AM + BN bé nhit.

Cho vecto ii va mot diém O. Véi diém M bit ki, ta goi M, 1a diém d6i
xting v6i M qua O va M’ la diém sao cho MM’ = ii. Goi F la phép bién
hinh bién M thanh M".

a) F 1a phép hop thanh cta hai phép nao ? F c6 phai la phép doi hinh
hay khong ?

b) Ching to rang F 1a mot phép déi xing tam.

Cho tam gidc ABC néi tiép trong dudng tron (0) va mot diém M thay doi
trén (0). Goi M, la diém déi xing v6i M qua A, M, la diém d6i xing v6i
M, qua B, M5 la diém doéi xing véi M, qua C.

a) Chitng t6 rang phép bién hinh F bién diém M thanh M5 1a mot phép doi
Xung tam.

b) Tim quy tich diém M

Goi F 1a phép bién hinh ¢6 tinh chat sau day : Vé&i moi cap di€ém M, N va anh
M’, N' cha ching, ta luén ¢c6 M'N’" = kMN, trong d6 k 1a mot s6 khong déi
khéc 0. Hay chimg minh ring F 1a phép tinh tién hoac phép vi .

a) Cho tam gidc ABC va hinh vuéng MNPQ nhu

hinh 27. Goi V' 12 phép vi tu thm A ti s6 k = %. Hay

dung anh cuta hinh vuéng MNPQ qua phép vi tu' V.,
b) Tir bai todn & cau a) hdy suy ra cdch giai bai toan
sau : Cho tam gidc nhon ABC, hday dung hinh vu6 g
MNPQ sao cho hai dinh P, Q nim trén canh BC va g g P C
hai dinh M, N lan lugt nam trén hai canh AB va AC. Hinh 27

3. HH11/NC-B



8. Cho dudng tron (0) ¢6 dudng kinh AB. Goi C la diém d6i xing v6i A qua B

va PQ la dudng kinh thay déi cua (O) khdc dudng kinh AB. Puong thiang
CQ cit PA va PB lan luot tai M va N.

a) Chimg minh rang Q la trung diém ctua CM, N la trung diém cua CQ.
b) Tim quy tich cdc di€ém M va N khi dudng kinh PQ thay déi.

Cho dudng tron (O ; R) va di€ém A c6 dinh. Mot day cung BC thay déi clia
(O ; R) c6 do dai khﬂng déi BC = m. Tim quy tich cdc diém G sao cho

GA + GB + GC = 0.

IV. Cac cau hoi trdc nghiém

1.

Cho hai dudng thing song song d va d’. Cé bao nhiéu phép tinh tién bién d
thanh d" ?

(A) Khoéng c6 phép tinh tién nao ; (B) C6 duy nhat mét phép tinh tién ;
(C) Chi c6 hai phép tinh tién ; (D) C6 vo s6 phép tinh tién.

Cho bon dudng thing a, b, a’, b’ trong d6 a // a’, b /| b’, a cét b. C6 bao
nhiéu phép tinh tié€n bién @ va b 1an luot thanh o’ va b’ ?

(A) Khong cé phép tinh tién nio ; (B) C6 duy nhdt mot phép tinh tién ;
(C) Chi ¢6 hai phép tinh tién ; (D) Cé rét nhiéu phép tinh tién.

Cho hai dudng thing cit nhau d va d". C6 bao nhiéu phép d6i ximg truc
bién d thanh d" ?

(A) Khong c6 phép doi xiing truc nao ;

(B) C6 duy nhit mot phép d6i xing truc ;

(C) Chi ¢6 hai phép d6i xiing truc ;

(D) Cé rét nhiéu phép déi xiing truc.

Trong cic hinh sau day, hinh nao c6 bén truc déi xing ?
(A) Hinh binh hanh ; (B) Hinh chir nhat ;
(C) Hinh thoi ; (D) Hinh vuong.

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao sai ?

(A) Hinh gém hai duong tron khong bang nhau c6 truc déi xing ;

(B) Hinh gébm m6t dudng tron va mot doan thang tuy ¥ ¢6 truc déi xing ;
(C) Hinh gom mot dudng tron va mot dudng thang tuy ¥ c6 truc déi ximg ;
(D) Hinh gébm mét tam gidc cin va dudng tron ngoai ti€p tam gidc dé c6 truc
déi xing.

Trong céc hinh sau day, hinh nao khong c6 tam d6i ximg ?

(A) Hinh gém mot dudng tron va mot hinh chit nhat néi tiép ;
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(B) Hinh gém mot dudng tron va mot tam gidc déu ndi tiép ;
(C) Hinh luc gidc déu ;
(D) Hinh gdbm mot hinh vuéng va dudng tron ndi ti€p.
Cho hinh vuéng ABCD tam O. Xét phép quay Q cé tam quay O va gbc
quay @. Vi gid tri ndo sau ddy cua @, phép quay Q bién hinh vuéng ABCD
thanh chinh né ?

T T n

Tt
Aop=—" B)op=—: C)o=—; D) ¢ =—.
(A) o 6 (B) ¢ 2 (C) ¢ 3 (D) ¢ >

Cho hai dudmg thing song song d va d’. C6 bao nhiéu phép vi tu véi ti s6
k = 100 bién d thanh d" ?

(A) Khong c6 phép nao ; (B) C6 duy nhéit mot phép .

(C) Chi c6 hai phép ; (D) C6 réit nhiéu phép.

Cho dudng tron (O ; R). Tim ménh dé sai trong cdc ménh dé sau day :
(A) C6 phép tinh ti€n bién (O ; R) thanh chinh né ;

(B) C6 hai phép vi tu bién (O ; R) thanh chinh n6 ;

(C) C6 phép doi xing truc bién (O ; R) thanh chinh no6 ;

(D) Trong ba ménh dé A, B, C, c6 it nhit mét ménh dé sai.

Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao sai ?

(A) Tam vi tu ngodi clia hai dudng tron nam ngoai hai dudng tron do ;

(B) Tam vi tu ngoai cia hai dudng tron khong nam giita hai tam cta hai
dudng tron d6 ;

(C) Tam vi tu trong ctia hai dudng tron luon thudc doan thing ndi tam hai
duong tron doé ;

(D) Tam vi tu cta hai dudng tron c6 thé la di€ém chung cta ca hai dudng
tron do.

Phép bién hinh nio sau day khong c6 tinh chét : "Bién mot duong thing
thanh dudng thing song song hodc trung vdi nd" ?

(A) Phép tinh tién ; (B) Phép d6i xiing tam ;

(C) Phép d6i xiing truc ; (D) Phép vi tu.

Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao sai ?
(A) Phép doi hinh 1a mot phép dong dang ;

(B) Phép vi tu 1a mot phép dong dang ;

(C) Phép dong dang 1a mét phép dai hinh |

(D) C6 phép vi ty khong phai la phép doi hinh.
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g HINH TU DONG DANG
NS Vi N HOC FRACTAN (FRACTAL

Hinh trong mat phang dudc goi 1a hinh tu déng dang néu mdi mau nhé clia né déu
chira mét bd phan déng dang véi hinh d6, tirc 1a khi phéng to bd phan nay theo mot ti
s6 thich hap, ta c6 thé dat chéng khit I&n hinh da cho.

Vi du : doan théng, hinh tam giac déu, hinh vuéng la nhilng hinh tu déng dang.

Nhiéu hinh tu déng dang dudc xay dung bang phuong phap lap (xay dung theo
timg budc). Vi du :

« Tap Cang-to (Cantor) : Cho mét doan thdng. O buéc mét, chia doan thdng dé

thanh ba doan con béng nhau rdi xoa khodng & gitta (khéng k& hai mat). O méi
buéc tiép theo, chia mdi doan chua xoéa thanh ba doan con bang nhau réi xoa
khoang & giira (khéng ké hai mat). Cf lam thé mai thi hinh con lai 1a tap Céng-to.

e e T e R e e R
Xoé thé mai thi phdn con lai 1& "tdp Cang-to".
« Pudng Vén Kdc (Von Koch) : Cho mét doan théng. J budc mot, chia doan

thdng dé thanh ba doan con bang nhau, dung tam giac déu trén doan con & gilta

ri xoa canh day clia tam giac do thi duge mot dudng gép khac. G méi bubc tiép
theo, chia méi doan cla dudng ¢3p khic thanh ba doan con bang nhau, dung
tam giac déu trén doan con d gita rdi xoa canh day cla tam giac d6. Cif lam thé
mai thi duge "dudng Vén Kac".

/\ _"J\_ijL/\_ . M_’

Dung thé mai thi dugc "dudng Vén Kéc™.

*» Tham Xéc-pin-xki (Sierpinski) : Cho mét hinh vuéng. O budc maét, chia hinh vubng
d6 thanh 9 hinh vuéng con béng nhau (béng cac doan thang song song vdi cac canh
hinh vuéng) réi xoa hinh vudng con & chinh gilta (khéng xoa cac canh) thi dugc hinh
gbm 8 hinh vuéng con. & bude hai, lai chia mdi hinh vuéng con chua xoa nay thanh
9 hinh vuéng con béng nhau, rdi xoa hinh vuéng con & chinh gilta. C{ lam thé mai thi

hinh con lai la "tham Xéc-pin-xki".

:H"

Xoé thé mai thi phdn con lai 14 "thdm Xéc-pin-xki".
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Nhiéu hinh tu déng dang phic tap nhu thé 1a nhitng déi tugng nghién cltu cla
Hinh hoc frac-tan, mdt mdn hinh hoc dugc khéi ddu nghién citu tir cudi thé ki XX
bdi nha toan hoc Man-den-bré (Benoit Mandelbrot) nham mé ta hinh hoc nhiéu
céu tric gap gay, gb ghé, 16i 16m, ki di, hdn dén, ... clia nhiéu hién tugng vat Ii, tu
nhién. Hinh hoc frac-tan con nghién c(tu ca nhirng hinh khéng tu déng dang nhu
"béng tuyét Vén Kbc".

* Béng tuyét Vén Kéc dudc xay dung bang phuong phap 13p nhu sau : Cho tam
giac déu. & bubc mét, chia mdi canh clia tam giac thanh ba doan béng nhau,
dung tam giac déu trén doan & gilta (& bén ngoai tam giac da cho) réi xoa canh
day clia tam giac déu nay thi dugec mot dudng gép khuc kin. O mdi budc tiép
theo, chia mdi doan cla dudng gdp khac kin thanh ba doan con bang nhau,
dung tam giac déu trén doan con & gilta (& bén ngoai dudng gép khuc kin dé)
rbi xoa canh day. Clf lam thé mai thi dudc "béng tuyét Vén Kéc".

S

Dung thé mai thi dugc "béng tuyét Vén Kéc".




