1. Pinh nghia mat nén
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Cho duong thang A. Xét mot dudng thang [ cit A
tai O va khong vuong goc véi A (h. 49).

Mt tron xoay sinh bdi duemg thang 1
nhi thé khi quay quanh A goi la mdt
non tron xoay (hay don gian la mdt non).

A goi la truc cua mat non.

[ goi la duong sinh cha mat non.

O goi 1a dinh clia mat nén.
Néu goi a la goc gitra [ va A thi 2e goi la goc o Hinh 49

dinh ctia mat nén (0° < 2a < 180°).

Chiing ta dé dang nhén thdy :

Néu M 12 mot diém tuy ¥ ctia mat nén DU khic voi diém O thi dudng thing
OM nam hoan toan trén mat nén dé. Co thé xem mat nén U sinh boi

duong thang OM khi quay quanh A. Bdi thé, OM ciing dugc goi la duong
sinh cia mat nén do.



0 Em Hay lam thir!

Cac em hay ldy mét miéng bia, cat thanh hinh
quat tron gidi han bdi mét cung tron AB va hai
ban kinh OA, OB (h.50). Ta uén cong hinh guat
tron d6 dé cé thé dan hai ban kinh OA va OB
véi nhau.

Sau khi dan, cung tron AB trd thanh mot dudng
khép kin. N&u ta lam cho dudng khép kin nay
trd thanh mot duding tron thi ta duge mét phan AB
ctia mat non tron xoay. Hink 50

@ a) Giao ciia mot mét nén va mot mdt phang di qua tryc cua né la hinh gi ?

b) Giao ciia mét mdt nén va mot mdt phang vuong géc vai truc cua né la

hinh gi ?
2. Hinh nén va khéi nén f"!
Cho mat nén DU véi truc A, dinh O va goc \‘:'/E)
& dinh 2¢. Goi (P) 1a mat phing vuéng /!g e '

goc vGi A tai diém / khdc O (h.51). Mat
phang (P) cat mat nén theo dudng tron (¢)
c6 tam /1. Lai goi (P") 1a mat phang vuong
gdc vai A tai O. Khi dé

Hinh 51

“ Phdn ciia mat nén N gidi han bdi hai mdt phang (P) va (P’) cing
vdi hinh tron xdc dinh boi (€) duoc goi la hinh non.

Diém O goi 1 dinh cua hinh nén, dudng tron (¢) goi 1a duong tron day,
hinh tron xé4c dinh béi (¢) goi la ddy cua hinh nén. V6i méi diém M nam
trén dudng tron (¢), doan thing OM goi la ducong sinh cua hinh nén ; rd
rang 13 cdc dudng sinh clia hinh nén c6 d6 dai bang nhau. Poan thang Of
goi 12 fruc cha hinh nén, do6 dai Of goi la chiéu cao cua hinh nén (do6 chinh
14 khoang cach tir dinh O t61 mat day).
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Giao cua mot hinh nén va mot mdt phéng di qua truc ciia né la hinh gi ?

Hién nhién la mot hinh nén chia khong gian thanh hai phdn : phan bén
trong va phéin bén ngoai cta né.

" Hinh nén ciing vai phdn bén trong ciia né goi la khéi non.

3. Khai niém vé dién tich hinh nén va thé tich khéi nén

Mot hinh chép goi 1a néi tiép mot hinh nén néu ddy cta hinh chép la da
gidc noi tiep ddy cia hinh nén va dinh clia hinh chép 1a dinh hinh nén.

Ta c6 dinh nghia :

Dién tich xung quanh cua hinh nén la giéi han cia dién tich
xung quanh cua hinh chép déu noi tiép hinh nén dé khi sé" canh
day tdang lén vé han.

Thé tich ciia khéi nén (con goi la thé tich ciia hinh nén) la gioi
han cua thé tich cua hinh chép déu néi tiép hinh nén dé khi sé
r canh dday tdng lén vo han.

Gia sir . 1a mot hinh chép déu noi ti€p hinh nén N %
(h.52). Goi p la chu vi ddy cta hinh chép déu .7, va
g la khoang cdch tir O t6i mot canh ddy cua .# thi

: 1 :
dién tich xung quanh cua .#" la Seg= Ep.q. Khi cho

s6 canh ddy cua % tang 1én vo han thi p ¢6 gidi han
la d¢ dai duong tron ddy cta hinh nén 91, con ¢ ¢6
gi0i han 1a d6 dai dudng sinh cua hinh nén. Vay :

Hinh 52

Dién tich xung quanh cua hinh nén bang mor nita tich sé cua do
dai dwong tron ddy va do¢ dai dicong sinh.

Ciing chii y rang thé tich V cua khai chép .#° bing % tich s6 cua dién tich

da gidc ddy va chiéu cao cta .# (cung 1a chiéu cao ctia khéi non). Khi s6
canh ddy cla -#'tang 1én vo han thi dién tich da gidc ddy cia .# c6 gidi
han 14 dién tich hinh tron ddy cta kh6i nén 91 Bai vay :



Thé tich khéi nén bang mdt phdn ba tich sé dién tich hinh tron
dday va chiéu cao.

Vi du. Cdr mgr hinh nén O bdang mét mdt phdang di qua truc ciia né, ta
dugc thiét dién la mot tam gide déu canh 2a. Tinh dién tich xung quanh,
dién tich toan phan (titc la tong cua dién tich xung quanh va dién tich day)
va thé tich ciia khoi nén .

Giai

Gia sir thiét dién la tam gidc déu OAB canh 2a,
khi d6 hinh nén da cho c6 ban kinh day la a va
d6 dai duong sinh l1a 2a (h.53). Vay dién tich
xung quanh ctaa né 1a

S_rq = %2@.2& = 2]1:(12.
Dién tich toan phén la
' S,p=2'.l'l'.a2 +ma” = 3na’.
Thé tich 1a

Hinh 53

o) I6p 10, ching ta da biét ba dudng conic la elip, hypebol, parabol. Ngudi ta
chimg minh dudc rang :
Néu cat mat non tron xoay bdi mét mét phang (P) khéng di qua dinh
cua mat non thi giao tuyén sé la :
a) Mét dudng elip néu mp(P) cdt moi dudng sinh (dac biét, néu (P)
vubng goc vdi truc clia mat non thi giao la dudng tron) (h.54a) ;
b) Mot dudng parabol néu mp(P) song song véi chi mét dudng sinh
(h.54b) ;
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c) Mot dudng hypebol néu mp(P) song song vdi hai dudng sinh
(h.54c).

a)

c)

Hinh 54

Sau day ta gidi thiéu mot cach ching minh cho trudng hgp b).

Xét mat nén tron xoay D truc A, dinh S.

Gia st (P) 1a mat phang song song vdi dung mét dudng sinh / cia L. Ta ching
minh giao cia 91 va (P) la mét parabol (h.55).



17.

18.

Goi " 1a giao tuyén cla mp(/, A) va
(P) thi I' I/ 1. Trong mat phéng

(/,A), 18y diém O€ A cach déu |,
I'va goi /' la mét cau tam O tiép
xtc vai [ va I’ (theo th tu tai A va
F). Khi dé, ¥ ti€p xuc voi moi dudng
sinh cla mat nén 91 va cac tiép
diém nam trén mét dudng tron (€)
chira A.

Goi (P) la mat phdng chira / va
song song vdi (P) thi (P) c6 chung
vai 91 dang mét dudng thang 1a [
nén (P’) chira tiép tuyén cla ('€) tai
A. Suy ra (P tiép xtc véi ¥ tai A
va (P) tiép xuc vai.¥ tai F.

Mat phdng (Q) chita (¢) cat (P
theo ti€p tuyén vira n6i nén.cat (P) Hinh 55

theo dudng thdng d song song vdi

ti€p tuyén dé ; suy ra d vudng gboc vai l".

Véi M 1a mot diém tuy vy thudc 91 N (P), ké MH vudng gbc véi d thi MH ciing
phuong vdi I’ nén song song vdi [. Goi E |a giao diém clia SM va (¢)thi E € (Q),
ba diém A, E, H thang hang vi cung thudc giao tuyén cua (Q) véi mp(M, [). Tu
SA = SE suy ra MH = ME, ma ME = MF (vi chung la hai doan tiép tuyén cta .%’
ké ti M) nén MF = MH. Diéu nay chiing té rang giao clia mat nén D1véi mp(P) la
parabol véi tiéu diém F va dudng chuan d.

Cau hdi va bai tap
Trong méi truong hop sau, hiay goi tén hinh tron xoay :
a) Sinh béi ba canh ciia mot tam gidc cin khi quay quanh truc d6i ximg cta tam
gidc do ;
b) Sinh bdi mot tam gide vuong (ké ca diém trong) khi quay quanh duong
thang chita mét canh goc vuong. ;
Cho diém A nim ngoai mat cdu (S). Chimg minh ring cdc duong thing di
qua A 1iép xtic vi mat ciu (S) luén nam trén mot mat nén xac dinh.
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19,

20.

21.

Mot mat cau goi la ngoai tiép mot hinh nén néu mat ciu d6 di qua dinh va
duong tron ddy cua hinh nén. Hinh nén nhu vay goi la néi tiép mat ciu do.
a) Chitng minh rang moi hinh nén déu c6 mot mat cdu ngoai ti€p duy nhat.
b) M6t hinh nén ¢6 chiéu cao h va ban kinh ddy bang r. Tinh bdn kinh mat
cdu ngoai tiép hinh nén do.

¢) Cho moét hinh nén ndi ti€p mot mat cau ban kinh R. Néu hinh nén dé ¢c6
chi€u cao bang h thi ban kinh ddy cta n6 bing bao nhiéu ? Tinh dién tich
xung quanh caa hinh nén do.

Mot mat ciu goi 1a noi riép mot hinh nén néu né tiép xiic véi mat ddy cla
hinh nén va tiép xic voi moi dudng sinh cua hinh nén. Khi dé, hinh nén
duge goi 1a ngoai riép mat ciu.

a) Chitng minh ring moi hinh nén déu c6 mot mat cdu ndi ti€p duy nhat.

b) Mot hinh nén ¢é chiéu cao bang 4 va ban kinh ddy bang ». Hay tinh bén
kinh mat cdu noi ti€p hinh nén dé.

Cho tam gidc ABC vuong tai A, AB = ¢, AC = b. Tinh thé tich cua khéi tron
xoay sinh boi tam gidc d6 (ké ca cdc diém trong) khi quay quanh dudng
thang BC.



