ON TAP CHUONG II

| - Kién thirc can nhé

A - Mat cau, khoi cau

1. Mat cau S(O ; R) la tap hop (M|OM = R). Khéi cdu S(O : R) 1a tap hop
(M|OM <R}.
Mat cdu la hinh tron xoay sinh boi mot duong tron khi quay quanh mot
dudng thing chita dudng kinh cla dudng tron do.
Khéi cau Ia hinh tron xoay sinh bdi mdt hinh tron khi quay quanh mot
duding thang chita dudng kinh cta hinh tron dé.

2. Giao cua mat céu S(O : R) va mp(P) phu thudc vao R va khoang cich d tir
O dén (P). Gia su H 1a hinh chiéu cua O trén mp(P). Khi dé :
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— Néu d < R thi giao la duong tron ndm trén (P) ¢6 thm H, bin kinh
r= \JRE e ;

— Néu d = R thi mp(P) ti€p xdc v&i mat cdu S(O ; R) tai H ;

— Néu d > R thi mp(P) khong cat mit cdu S(O ; R).

Giao ctia mat cau S(O : R) va duong thing A phu thuéc vio R va khoing
cich d tir O t6i A. Gia su H la hinh chi€u cta O trén A. Khi d6 :

~ Néu d < R thi dudng thang A cit mat cdu S(O ; R) tai hai diém phan biét ;

— Néu d = R thi A ti€p xic vi mat ciu S(O : R) tai H. Cic dudmng thing ti€p
xtc v&i mat cdu tai H nam trén ti€p dién cta mat ciu tai H :

— Néu d > R thi A khong ciat mit cdu S(O ; R).

V& cic ti€p tuyén clia mat cdu di qua mot di€ém A nam ngoai mat céu :
— Céc doan thing n6i A va cdc ti€p diém bang nhau.

— Tap hop céc ti€p diém 1a mot dudng tron.

Hinh cdu ban kinh R c6 dién tich bing 4R’ va c6 thé tich bang %m‘.

B - Mt tru, hinh tru va khoi tru

L

Mat try la hinh tron xoay sinh bai dudng thing / khi quay quanh dudng
thang A song song vdi /.

Mat tru ¢6 tryuc A, bdn kinh R 1a tap hop tdt ca cdc diém ciach dudng thing
A mot khoang R.

Hinh try la phan mat tru nam giira hai mat phang phan biét vuong géc vdi
truc cua mat try, ciing véi hai hinh tron gidi han boi hai dudng tron 1 giao
tuy€n clia mat try v6i hai mat phiang néi trén.

Hinh try la hinh tron xoay sinh boéi bon canh ciia mot hinh chit nhat khi
quay quanh mot dudng trung binh cta hinh chir nhat dé.

Dién tich xung quanh cua hinh tru bing tich s6 chu vi duong tron diy va
chiéu cao.

Dién tich toan phdn cua hinh tru bang téng di¢n tich xung quanh va dién
tich hai day. ;
Khéi tru la hinh tru cung véi phdn bén trong cha hinh tru dé.

Khéi tru la hinh tron xoay sinh b&i mot hinh chir nhat (ké ca cic diém nim
trong no) khi quay quanh mot duong trung binh cta hinh chit nhat dé.

Thé tich khdi tru bing tich s6 clia dién tich ddy va chiéu cao.
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C-

1.

Madt nén, hinh nén va khoi nén

Mait nén 1a hinh tron xoay sinh b&i dudng thang / khi quay quanh dudng
thang A cat [ nhung khong vuong goc véi /.

Mt nén dinh O, truc A (O thuoe A), goe & dinh 2¢r1a hinh gom tét ca cdc
dudng thing di qua O va tao véi A mot géc biang e (0° < <90°).

Hinh nén 1 hinh tron xoay sinh bdi ba canh cua mot tam giac can khi quay
quanh truc déi xing cia tam giac do.

Dién tich xung quanh cta hinh nén bing mét nira tich s6 chu vi ddy va do
dai dudng sinh.

Dién tich toan phan ctia hinh nén béng téng dién tich xung quanh va dién
tich ddy.

Kh6i non 14 hinh nén cung véi phan bén trong cua hinh non do.

Khéi nén 1a hinh tron xoay sinh bdi mot hinh tam gidc vuong (ké ca phan
trong) khi quay quanh dudng thang chira mot canh géc vuong.

Thé tich khoi nén bing mot phin ba tich s6 cua dién tich ddy va chiéu cao.

Il - Cau hoi tu kiém tra

lo
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Trong cdac ménh dé sau day, ménh dé nao diing ?

a) Mat céu, khéi cdu déu c6 vo s6 mit phang doi xing.

b) Moi tif dién luén ¢6 mét cdu ngoai tiép.

¢) Moi hinh chép ¢é canh bén bing nhau déu c6 mat cdu ngoai ti€p.

d) Moi hinh hop dimg déu c¢6 mat ciau ngoai ti€p.

) Mat nén, hinh nén, khéi nén déu ¢6 vo s6 mat phang doi xidng.

g) Mat tru, hinh tru, khéi tru déu ¢6 duy nhit mot mat phang d6i xing.
Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao ding ?

a) Moi dudng thing déu c6 chung v6i mat tru (hoac mat nén) nhiéu nhat la
hai diém.

b) Mt tru vA mét nén cé chita cic dudng thing.

¢) Moi duding tron 16n clia mat cdu déu di qua hai diém c6 dinh.

d) Hai dudng tron phan biét cing ndm trén mot mat tru ¢6 ban kinh bang nhau.
e) Hai dudng tron phan biét cing ndm trén mét mat nén c6 ban kinh khac nhau.



Il - Bai tap

1.

o

<

Cho mp(P) va diém A khong thudc (P). Ching minh rang moi mat ciu di
qua A va c6 tam nam trén (P) ludn luén di qua hai diém c6 dinh.

Xdac dinh tam va tinh ban kinh mat cdu ngoai ti€p hinh chép S.ABC, biét
SA =SB =SC =a, ASB = 60°, BSC = 90°, CSA =120°.

Cho hai dudng tron (O ; r) va (O'; r’) cit nhau tai hai diém A, B va l4n lugt
nam trén hai mat phang phan biét (P) va (P").

a) Chitmg minh rang c¢6 mat ciu (S) di qua hai dudng tron dé.

b) Tinh ban kinh R clia mat cdu (S) khi r = 5, r'=+10, AB = 6,
00' =21.

Cho mét hinh nén 91 sinh bdi mot tam gidc déu canh a khi quay quanh
mot dudng cao cua tam gidc do.

a) Mot mat cdu cé dién tich bang dién tich toan phin cta hinh nén 91 thi
¢6 ban kinh bang bao nhiéu ?

b) Mot khoi cdu c6 thé tich bang thé tich cua khéi nén 91 thi ¢é bédn kinh
bang bao nhiéu ?

Cho tam gidc ABC vuong tai A, AB = ¢, AC = b. Goi V|, V,, V3 la thé tich
clia cdc khéi tron xoay sinh bai tam gidc d6 (ké ca cac diém trong) khi lan
lIrgt quay quanh AB, AC, BC.

a) Tinh V|, V5, V5 theo b, c.

b) Chitng minh rang L,, pra + L

V<

Mot hinh thang can ABCD c¢6 cic canh ddy AB = 2a, DC = 4a, canh bén
AD = BC = 3a. Hiy tinh thé tich va dién tich toan phén clia khéi tron xoay
sinh bdi hinh thang d6 khi quay quanh truc déi xing cua né.

IV - Cau hoi trac nghiém

1.

Trong céic ménh dé sau, ménh dé nao ding ?
(A) Moi hinh hop déu c6 mat ciu ngoai tiép ;
(B) Moi hinh hop dimg déu c6 mat ciu ngoai tiép ;
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(C) Moi hinh hop ¢6 mot mat bén vuong géce véi ddy déu c6 mat cdu ngoai tiép ;
(D) Moi hinh hop chir nhat déu ¢6 mat cdu ngoai tép.
2. Trong s6 cdc hinh hop néi ti€p mot mit ciu ban kinh R thi
(A) Hinh hop ¢6 day 1a hinh vuong c6 thé tich 16n nhit ;
(B) Hinh lap phuong ¢6 thé tich 16n nht ;

(C) Hinh hop c6 cic kich thude tao thanh cap s6 cong cong sai khac 0 c6
thé tich 16n nhat ;

(D) Hinh hop ¢6 cdc kich thude tao thanh cdp s6 nhan cong boi khac 1 ¢é
thé tich 16n nhat.

3. Mot hinh ciu c6 thé tich %J‘C ngoai ti€p mat hinh 1ap phuong. Thé tich cia

khéi 1ap phuong d6 1

(A) i’_- (B) % ©1; (D) 24/3.

4. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao ding ?
(A) Hinh chop cé ddy la tif gidc thi cé mat ciu ngoai tiép ;
(B) Hinh cﬁép c6 ddy la hinh thang vuéng thi c6 mat ciu ngoai tiép ;
(C) Hinh chép co day la hinh binh hanh thi ¢6 mat cau ngoai tiép ;
(D) Hinh chop ¢6 day 1a hinh thang cin thi ¢6 mat ciu ngoai tiép.
5. Cho ut dién déu ABCD c6 canh biang a. Tap hop cdc diém M sao cho
MA* + MB* + MC* + MD* =24° 1a

(A) Mat cdu ¢6 tam la trong tdm cua tam gidc ABC va bian kinh bang i -
aJ_
(B) Miit cdu c6 tam 1a trong tam cua tt dién va ban kinh bing —— ;
ST b <l aJE
(C) Mat cdu c6 tam la trong tam cua tif dién va ban kinh bang " : _
a2 ;
¢

(D) Pudng tron c6 tam la trong tam cla tam gidc ABC va bin kinh biang =



6. Mat ciu tiép xic vdi cdc canh cta ti dién déu ABCD canh a ¢6 ban kinh la

a o

2
A) —; B
(}2 (B)

42 . (C) a2 ; (D) 2a2 .

7. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ding ?

(A) C6 duy nhat mot mat cdu di qua hai dudng tron ndm trong hai mat
phang cat nhau ;

(B) C6 duy nhat mot mat cdu di qua hai dudong tron nam trong hai mat
phiang song song :

(C) C6 duy nhat mot mat cdu di qua hai dudng tron cit nhau ;

(D) C6 duy nhdt mot mat cau di qua hai dudng tron cat nhau tai hai diém
phan biét va khong ciing nim trong mot mat phang.

8. Cho hai diém A, B phan biét. Tap hop cdc diém M sao cho dién tich tam
gidc MAB khong déi la

(A) Hai dudng thang song song ;
(B) Mot mat céu ;
(C) Mot mat tru ;
(D) Mot mat nén.
9. Cho hai diém phan biét A, B ¢6 dinh. Mot duong thing [ thay déi luon di
qua A va cich B mot khoang % . Goi H la hinh chiéu cta B trén [. Tap hop

cac diém H la
(A) Mot mat phéng ; (B) Mot mit tru ;
(C) Mot mat non (D) Mot dudng tron.

10. Véi diém O ¢6 dinh thuoc mét phang (P) cho trude, xét dudng thing /
thay déi di qua O va tao véi (P) gée 30°. Tap hop cdc dudng thang / trong
khong gian la
(A) Mot mat phang ; (B) Hai duong thang ;

(C) Mot mat tru ; (D) Mot mat non.
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11. Mot hinh tru ¢é bdn kinh ddy bing a, dudng cao 00'=a\3. Mot doan

thing AB thay ddi sao cho géc giita AB va truc hinh tru bang 30°, A, B
thuoc hai dudng tron ddy cha hinh tru. Tap hop cédc trung diém / clia AB la

(A) Mot mat tru ;
(B) Mot mit cdu ;
(C) Mot duong tron.
(D) Mot mat phang.

12. Trong mat phing (P) cho géc xOy. Mot mat phing (Q) thay déi va
vudng goc voi dudng phan gidc trong cua géc xOy, cit Ox,0y tai A, B.
Trong (Q) lay diém M sao cho AMB =90° . Khi iy, tap hop cdc diém M la

(A) Mot duong tron ; (B) Mot mat tru ;
(C) Mot mat nén ; (D) M6t mit ciu.

13. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Dién tich xung
quanh cta hinh nén tron xoay sinh bdi duong gip khic AC’A’ khi quay
quanh AA’ bing

(A) ma*V6 ; (B) a3 :

(C) na’ 2 ; (D) na®y5.

14. Cho hinh nén c¢6 bédn kinh ddy bing a. Mot day cung thay déi clia duding
tron ddy c6 do dai khoéng déi bing a. Tap hop cédc trung diém cia doan
thang ndi dinh hinh nén véi trung diém cua day cung dé 1a

(A) Mot mat nén ¢6 dinh ;

(B) Mot mat phing c6 dinh ;

(C) Mot mat tru ¢6 dinh ;
(D) Mot duong tron c6 dinh.

15. Cho hinh tru c6 bédn kinh ddy R, dudng cao OO’. Cit hinh tru dé bing mat
phing (@) tuy ¥ vudng géc véi ddy va cich diém O mot khoang h cho trude
(h<R). Khi dy, mp(a) c6 tinh chit :

(A) Luon tiép xic véi mot mat tru ¢ dinh ;

(B) Lu6n céch mot mit phing cho truée qua truc hinh tru mét khoang / :
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(C) Cét hinh try theo thiét dién 12 hinh vuong :
(D) Ca ba tinh chat trén déu sai.

16. Mot khdi tru c6 ban kinh ddy a+/3 , chiéu cao 2a+/3 . Thé tich ctia khéi ciu
ngoai ti€p khaoi tru la

(A) 8J6ma’ - (B) 6:J6ma’ : (C) -:-JEM ; (D) 4\3na’.

17. Cho hinh nén ¢6 dudng sinh bang dudng kinh ddy va bang 2. Ban kinh mat
ciu ngoai ti€p hinh nén d6 1a

(A) \f3 ; (B) 243 ; (C) % ; (D) 2—{

18. Cho hinh nén sinh bdi mot tam gidc déu canh a khi quay quanh mot duong
cao. Mot mét cdu c6 dién tich bang dién tich toan phén cta hinh nén thi ¢
ban kinh la

\f" a\f!_ ﬂ‘J{_ \’r

) —= (B ——— (C) — (D) 5

19. Cho mét hinh nén sinh bdi mot tam gidc déu canh « khi quay quanh mot
duong cao. Mot khéi cdu c6 thé tich bing thé tich cta khéi nén thi ¢ ban
kinh biang

ay2\f3 ) a3 av2\3 ay2+3

. | :

B) —; C . D
(}8 (&) 2 (D) 5

(A)

20. Mot hinh nén ¢6 dudong sinh bang a va géc & dinh bang 90°. Cit hinh nén
bing mat phing (@) di qua dinh sao cho géc giita (cr) va mat ddy hinh nén

bang 60°. Khi d6 dién tich thiét dién la

(A) —3-2-a2 - (B) H;az - (C) =a” ; (D) %az.

21. Cho hinh chép ti gidc déu c6 canh ddy biang a, canh bén tao v&i mat day
gbc 60°. Dién tich toan phn ciia hinh nén ngoai ti€p hinh chép 1a

3T[a" . Ina® 3na’ 3na’
B) — C) —— ; By —,
(B) 2 (C) 5 (D) g

67



22. Cho mat cdu ban kinh R va mét hinh tru ¢6 ban kinh ddy R va chi¢u cao
2R. Ti s6 thé tich khoi ciu va khoi tru la
|

2 3
A) — B) — : 6 D) —.
()3 {)2 (C) {)2

23. Cho hinh tru c¢6 bdn kinh ddy bang R, chiéu cao cling bang R. Mot hinh
vuong ABCD c6 hai canh AB va CD lin lugt 1a cdc ddy cung cua hai duong
tron ddy, mp( ABCD) khong vuong géc voi mat phang ddy cia hinh tru.

Dién tich hinh vuong do la

2
(A) 5‘2 : (B) 5R”; (€)

24. Mot khoi hop chit nhat noi tiép trong mot khoi tru. Ba kich thudce cua khoi
hop chit nhat 1a a, b, ¢ . Thé tich cia khéi try 1a

(D) 5R*V2 ;

SR3\2
-

(A) in[az +b%)e;
(B) %n(hz +c2]a:
(O) -:I.—T[({'2+ﬁ'2)b:

1 (2,2 1 (2, 2
(D) ZI(H +b )c hoac —ix(b +c ]a hoac Z“{c +a )b.
25. Mot khai tit dién déu c6 canh a néi ti€p mot khoi non. Thé tich khoi non la

\Ems: (B) ﬁms A (C) %nf : (D) ?ms_

¥ Yy it
()27 27

26. Cho hinh nén dinh S, ddy 1a hinh tron tam O, géc & dinh bang 120°. Trén
dudng tron ddy, 1dy mot diém A ¢6 dinh va diém M di dong. C6 bao nhiéu
vi tri cia M dé di¢n tich tam gidc SAM dat gid tri 16n nhat ?

(A)Co 1 vitri; (B) C6 2 vitri:
(C)CO 3 vitri; (D) C6 vo s0 vi tri.
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