ON TAP CUOI NAM

| - Bai tap tu luan

1

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ véi canh bén khong vuong goéc véi mat day.
Goi (@) 12 mat phing vuéng gbc vdi cdc canh bén cia hinh lang tru va cat
ching tai P, O, R. Phép tinh tién theo vecto AA' bién tam gidc POR thanh
tam giic P'O'R".

a) Ching minh ring thé tich V cta hinh lang tru dé cho bang thé tich cla
hinh lang tru POR.P'O'R".

b) Chimg minh ring V = Sppg.AA’, trong d6 Spop la dién tich tam gidc POR.
Cho tit dién ABCD c¢6 thé tich V. Hay tinh thé tich cua hinh tt dién ¢6.dinh
la trong tam cdc mat cua ti dién da cho.

Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’ ¢6 thé tich V. Hay tinh thé tich ctia t dién ACB'D’.
Ching minh rang trung diém cdc canh cua mot hinh tf di¢n déu la cdc dinh
ctia mot hinh tdim mat déu. Hay so sdnh thé tich cta ti dién déu da cho va
thé tich cha hinh tdm mat déu dé.

Cho hinh vuéng ABCD noi ti€p dudng tron (O ; R). Goi # 1a hinh gom céc
diém ctia hinh tron (O : R) nhung khong niam trong hinh vuong. Tinh thé
tich hinh tron xoay sinh bai hinh %" khi quay quanh dudng thang chita mot
dudng chéo cua hinh vuong.



Cho luc gidc déu ABCDEF canh a.

a) Tinh thé tich hinh tron xoay sinh béi luc gidc dé khi quay quanh duong
thang AD.

b) Tinh thé tich hinh tron xoay sinh béi luc gidc dé khi quay quanh dudng
thang di qua trung diém cla cdc canh AB va DE.

Cho hinh try ¢6 ban kinh R va dudng cao RV2. Goi AB va CD i hai dudng
kinh thay déi cla hai dudng tron diy ma AB vuong géc véi CD.

a) Chitng minh rang ABCD la ti dién déu.

b) Chitng minh ring cdc dudng thang AC, AD, BC, BD luon tiép xiic véi
mot mat tru ¢§ dinh (tdc 12 khoang cich giita méi dudng thang d6 va truc
ctia mat tru bang ban kinh mat tru).

Trong khong gian toa do Oxyz, cho cdc diém A(1 : 5 ; 3), B(4 ; 2 ;: =5),
C5;5;-1)vaD(1;2;4).

a) Chiing t6 rang bén diém A, B, C, D khong dong phing.

b) Viét phuong trinh mat cdu (S) di qua bon diém A, B, C, D. Xéc dinh tam
va tinh ban kinh cua mat cau dé.

c¢) Viét phuong trinh mat phang di qua ba diém A, B, C va tim khoang cach
tir diém D t6i mat phiang dé.

d) Viét phuong trinh mat phang vuong géc véi CD va tiép xiic véi mat céu (S).
e) Tim bédn kinh cdc dudng tron giao tuy€n clia mat céu (S) va cdc mat
phing toa do.

Trong khong gian toa do Oxyz, cho dudng thing A ¢6 phuong trinh

J.'-l:_\'+l=
2 —1

a) Viét phuong trinh hinh chiéu ctia A trén cdc mat phang toa do.
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b) Chiing minh ring mat phéng x + 5y + z + 4 = 0 di qua duong thang A.

¢) Tinh khoang céch gilta duong thang A va cdc truc toa do.

d) Viét phuong trinh dudng vuéng géc chung ciia hai dudng thing A va
Aix=y=z.

e) Viét phuong trinh dudng thing song song véi Oz, citca A va A'.



10. Trong khong gian toa do Oxyz, cho hai diém A(1 ; —1;2),B(2;0; 1).
a) Tim quy tich cdc diém M sao cho MA® — MB® = 2.
b) Tim quy tich cic diém N sao cho NA% + NB* = 3.
¢) Tim quy tich cdc diém cdch déu hai mat phiang (OAB) va (Oxy).

11. Trong khong gian toa d¢ Oxyz, cho dudng thang A c¢6 phuong trinh

xr=1+at
y=1+bt
z=5+ct

>, 2 9
trong d6 a,b,c thay déi sao cho ¢ = a” + b*.

a) Chimg minh dudng thing A di qua mot diém ¢6 dinh, géc gita A va Oz
la khong déi.
b) Tim quy tich giao diém ctia A va mp(Oxy).
12. Cho hinh hép chit nhat ABCD A'BC'D'v6i AB=a.BC=b,CC"=c.
a) Tinh khoang cdch tir diém A t6i mp(A’BD).
b) Tinh khodng céch tir diém A’ tGi duong thang C'D.
¢) Tinh khoang cdch giita hai dudng thang BC' va CD".

Il - Cau hoi trac nghiém

1. Cho .-# l1a hinh chép ti gidc déu S.ABCD. Xét cic mat phing : (SAC),
(SAB), (SBD), (ABC), (SOI), trong d6 I 1a trung diém cta AB, O la tam hinh
vuéng ABCD. Trong cdc mat phang d6, ¢6 bao nhiéu mat phang 1a mat
phing déi xiing cha .4 ?

(A)1; (B) 2; (O 3; (D) 4.

2. Goi.#'1a lang tru luc gidc déu ABCDEF.A'B'C'D'E'F'. Xét cdc mat phang :
mp(AA'D), mp(ACA"), mp(ABB’), mat phing trung truc clia DD’, mat phang
trung truc ctia AB. Trong cdc mat phang dd, ¢6 bao nhiéu mat phang 1a mat
phing doi xdng cta .# ?

(A)1; {B)2; ()35 (D) 4.
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Cho khéi lang tru tam gidc ABC.A'B'C', M la trung diém cta canh AB.
Trong cdc dang thitc sau day, ding thiic nao sai ?
(A) Vagee = Vuawe s (B) Vapce = Vasee'
1
(© Vuase =Vaasc : (D) Vyamc =5 Vaace

Cho kh6i lang tru tam giic ABC.A’B'C’. Trong cdc dang thiic sau day, ding
thic nao sai ?

1 |
(A) Vageer = §VABC.A:&'C* ; (B) Vagpee = EVABC.A'B'C”:

(C) Varpees = 2Vanse - (D) Ve.aspar = Ve.appa

Cho khéi chép it gidc S.ABCD va céc diém A’, B’, C’, D' lin luot nam trén
cdc dudng thing SA, SB, SC, SD nhung khong triing véi S.

Trong cdc ménh dé sau diay, ménh dé nio ding ?

Vsapc _ SA SB SC .

{A) L{{;__J"B"C‘ B S‘AVSB’-SC' "

Vsapcp _ SA SB SC SD

B =20 o2 o oo
® Ve amen  SA"SBSCSD’

VsaBcp _ SA  SC . SB 8D

C - : ;
© Vamer A SCTSE D

Vsacp _ SA L SB  SC . SD

O Vensen & TsE Yoty

Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ding ?

(A) Hinh lang tru néi ti€p mot mat cdu néu day cla né la da gidc noi tiép ;
(B) Hinh ldng tru néi ti€p mot mat ciu néu tat ca cdc mit cia né déu 1a da
gidc noi tiép ;

(C) Hinh lang tru ndi ti€p mot mat cdu néu c6 mat bén vudng goc véi
mat day ;

(D) Da dién ndi ti€p mot mat ciu néu cdc mat cha né déu la da gidc noi ti€p.
Trong cdac ménh dé sau, ménh dé nao ding ?

(A) Puong tron di qua ba diém phan biét nim trén mit cdu thi nim hoan
toan trén mat céu ;
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10.

11.

12,

13.
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(B) C6 duy nhat mot mat cau di qua 4 dinh cua mét hinh thang can cho trudc :
(C) Hinh chop ¢6 ddy la hinh thang vuéng luon luén néi tiép mot mat cau ;
(D) Ca ba ménh dé trén déu sai.

Cho khai tru ¢6 bédn kinh a~/3 va chiéu cao 2a+/3. Thé tich cta né la

(A) 4na’\2 : (B) 9a°/3 :

(C) 6ma’\3 ; (D) 6ma’+/3.
Pdy ciia mot hinh chép 12 hinh vuoéng ¢6 dién tich bing 4. Cic mit bén cta
né la nhitg tam giac déu. Dién tich toan phdn cta hinh chop la

(A) 4+ 43 ; (B) 8 ;

(C) 16 (D) 4+ 442,

Mot hinh nén ¢6 dudng sinh bang / va bang dudng kinh ddy. Bdn kinh hinh
cdu noi tiép hinh nén la

I V3
i B) —I ;
(A) 33 : (B) 6
V2 3
Mot hinh cdu ¢6 thé tich bang 535 noi tiép mot hinh 1ap phuong. Thé tich cia

hinh lap phuong d6 bang
(A)8; (B) 41 ; ©)1; (D) 2743

Cho hinh chir nhét ¢6 hai dinh A(=2 ; 3; 0), B(2 ; 3 ; 0) va mot canh ndm trén
truc Ox. Khéi tron xoay sinh bdi hinh chir nhat d6 khi quay quanh truc Oy c6
thé tich la

(A) 672 : (B) 12 (C) 121 : (D) "'3—".

Cho hai vecto (1 ; 0;2) va v(0; -1 1). Trong cac vectd sau, vecto nao
ciing phuong véi [ii, ¥] ?
(Ay 2dzlz;dy B) b(-2;1:1);

(C) F(O;1;:-1); (D) d(2:2:-1).



14.

16.

17.

18.

Cho tam gidc ABC c6 dién tich bang 6 nam trong mit phang (@) ¢6 phuong
trinh 2x — 2y 4+ z + 5 = 0. Thé tich hinh chép SABC véi S=(1:1:1) bang

(A) 36 : (B) 1242 ;
£ B4 I 3 (D) 4.
Mat cau tim /(6 : 3 ; —4), tiép xiic vdi truc Ox ¢6 ban kinh 1a
(A) 5; (B) 23 ;
(©) 43 ; (D) 4.
x=1+2t

Cho duong thiang d cé phuong trinh ¢y =2 —¢
z=3+1

Phuong trinh tham s6 nao sau day ciing 1a phuong trinh cua d ?

(x=1+1 x=3+4t
(A){y=2-1 (B){y=1-2t
LZ=3+; LZ=4+2I
X = (x =1+ 21
(C){y=1-1¢ (D) {y=2+1
z=2+t & =gt
x=1+t x=1+2¢
Cho hai dudng thing d :{y =2+t va d' :{y=—1+2t".Khidé:
z=3—-1¢ z=2-2¢'
(A)dcat d'; (B)dtrung d';
(C) d va d'chéo nhau ; (D) d song song véi d'.

Cho mat phang (P) va mat cdu (S) ¢6 phuong trinh
(P):3x+4z+12=0; (§:22+y>+(z-2) =1.

Khi d6 :

(A) mp(P) di qua tam mat ciu (S) ;

(B) mp(P) ti€p xiic véi mat cau (S) ;
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(C) mp(P) cit (S) theo mot dudng tron ;
(D) mp(P) khong cit (S).
19. Toa do hinh chiéu vuong géc cua diém M(2;0;1) trén dudng thing

z=2

la
(A)(1;0:2); B (2:2;3); (©(0;-2;1); (D)(-1;4;0).

x=1+2t
: . o7 e
20. Cho hai duong thang d : _a,==_1_;u;‘id':x_l"=-‘T2='l3
z=1
Khoang cich gittad va d' la
(A)ﬁ: {B}—J—l_i:
2 2
@) =3 (D) V2.
J6
x=1+¢ x=0
21. Cho hai dudng thang d : 4y =0 vad :qy=4-2t
z=-5+t z=5+3.
Phuong trinh dudng vuong géc chung ciia d va d' la
x=4+2 x=4-1
(A)sy =3t (B) y =3t
z==2+2 z=-2+1
; x—4 _y_z-2 ‘r—4_£=z+2
Lz =573 ¢ &2 =52

22. Cho mat phiang (P):mx+y+(n—=2)z+m+2=0. V6 moi m, n, mat
phang (P) luon di qua diém c6 dinh c6 toa do la

(A) (1;2:0) ; (B) (2:1:0) ;
(© (051;-2); D) (-1;-2;0).
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23. Cho mat céu (S): 4y 422 —2x—4y—4z=0. Mat phing tiép xiic vdi
{S) tai diém A(3:4:3) c6 phuong trinh :
(A) 4x+4y -2z -17=0; (B) 2x+2y+z-17=0;
(O 2x+4y+:z-17=0; (D) x+y+z-17=0.

Il - M6t s6 dé kiém tra
PE |

Céu 1. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bing a va canh bén
bing a2 .
a) Tinh thé tich cta hinh chép di cho.
b) Tinh badn kinh mat cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

¢) Goi A" va C" lan luot la trung diém cla hai canh SA va SC. Ching minh
rang hai hinh chép A" ABCD va C".CBAD bang nhau.

Cau 2. Trong khong gian toa do Oxyz, cho cdc diém A(4 ; =1 :2), B(1:2: 2)
vaC(l;-1:5).
a) Chiing minh ring ABC la tam giic déu.

b) Viét phuong trinh mp(ABC). Tinh thé tich khéi ti dién giéi han boi
mp(ABC) va cdc mat phéng toa do.

¢) Viét phuong trinh truc ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.
d) Tim toa d6 diém D sao cho ABCD la tit dién déu.

PE Il
Cau 1. Cho td dién déu ABCD ¢6 canh bang a. Goi B', C’, D’ 1an lugt 1a trung
diém cua cdc canh AB, AC va AD.
a) Ching minh rang siu diém B, C, D, B', C'. D’ nam trén mot mat cdu.
Tinh bin kinh cua mat ciu dé.
b) Tinh thé tich khéi chép D.BCC'B’.
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Cau 2. Trong khéng gian toa do6 Oxyz, cho cdc diém A(2 ; 0;0), A(6;0; 0),
B(0;3;0),B(0:;4:0),C(0:;0:4),C'(0;0:3).

a) Viét phuong trinh mat cdu di qua bén diém A, A’, B, C. Chimg minh
ring B’ va C’ cling nam trén mat ciu do.

b) Ching minh rang truc tam H cta tam gidc ABC, trong tim G cua tam
gifc A'B'C’ ciing nam trén mot duong thang di qua O. Viét phuong trinh
dudmg thang do.

¢) Tinh khoang cach tir diém O tdi giao tuyén cua mp(ABC’) va mp(A'B'C).

PE Il

Cau 1. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Goi N la diém nam trén canh AB va (@)
14 mat phang di qua ba diém D, N, B".

a) Mat phing (@) cit hinh hop da cho theo thiét dién 1a hinh gi ?

b) Chitng minh ring mat phang (@) phan chia khéi hop da cho thanh hai

khai da dién .#| va.#’, bang nhau.

¢) Tinh ti s6 thé tich cta khai da dién . #'; va thé tich cua khoi i dién AA'BD.
Cau 2. Trong khong gian toa dd Oxyz, cho cdc diém A(1 ;-3 ;-1) vaB(-2; 1 ; 3).

a) Chimg to rang hai diém A va B cdch déu truc Ox.

b) Tim diém C nim trén truc Oz sao cho tam gidc ABC vuong tai C.

¢) Viét phwong trinh hinh chi€u clia dudng thing AB trén mp(Oyz).

d) Viét phuong trinh mat cdu di qua ba diém O, A, B va ¢6 tim nam trén
mp(Oxy).
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