crcae T INEGTO

§1. CAC PINH NGHIA

A. CAC KIEN THUC CAN NHO
1. D¢ xdc dinh mot vecto can biét mot trong hai diéu kién sau :
— Piém ddu va diém cudi cla vecto ;
— Do dai va hudng cua vecto.
2. Hai vecto E vi .?? ducgc goi la ciing phuong néu gia cua chiing song song
hodc trung nhau.

Néu hai vecto @ va b cung phuong thi ching cé thé cing hudng hoac
nguwoe hieong.,

3. D6 dai cha mot vecto 1a khodng cdch gitta diém diu va diém cudi cla
vecta do.

4. a=b khivachikhi |al=|p| va @, b cing huéng.
5. V6i méi diém A ta goi AA 1a vecto - khong. Vecto - khong duge ki hiéu

la t_j, do doé |6|= 0 va ta quy udc rang vecto 0 cung phuong, cing huéng
vl mol vecto.

B. DANG TOAN COBAN

E Van di 1

Xac dinh mét vecto, sy ciing phiuong va hudng clia hai vecto
: : : O



1. Phuong phap

o D& xéc dinh vecto =0 ta cn biét |al va huéng ctia @ hodc biét diém
ddu va diém cudi cia @. Ching han, véi hai diém phén biét A va B ta ¢6
hai vecto khac vecto Ei la AB va ﬁ

o Vectd a I vects - khong khi va chi khi |2l = 0 hoac a=AA véi A I
diém bat ki.

2. Cac vidu

Vi du 1. Cho 5 diém phan biét A, B, C, D va E. Cé bao nhiéu vecto khac

vectd - khong co diém dau va diém cudi 1a cac diém da cho ?

GIAI

Vi hai diém phan biét, chéng han A va B, ¢6 hai vecto AB va BA.
V6i 5 diém phan biét da cho, ta c6 10 tap hop khdc nhau, cu thé la :

(A.B}.{A.C}.{A.D} {A.E}.{B.C}.{B.D}.{B.E}.{C.D}.{C.E}{D.E}.

Do dé ta cé 20 vecto (khac Ei) c6 diém diu va diém cuéi 1a 5 diém di cho.

Cdch khdc : Mot vecto duoc xdc dinh khi biét diém diu va diém cudi cua nd.
Véi 5 diém phan biét, ta ¢6 5 cich chon diém diu. VGi méi cich chon diém

diu ta c6 4 cich chon diém cudi. Vay s6 vecto khic 0 1a:5 x 4 =20 (vecto).

Vi du 2. Cho dim A va vecto a khac 0. Tim diém M sao cho :

a) AM cung phudng voi a:

b) AM clng huéng véi a.
GIAI

Goi A la gid ciia a (h.1.1).

)

a) Néu AM cung phuong véi a thi
duong thang AM song song véi A. Do
do6 M thuoc dudng thang m di qua A va
song song vai A,

Nguoce lai, mm diém M thuoc duo’ng

thang m thi AM ctiing phuong vai a.
Hinh 1.1



Chi ¥ ring néu A thudc duding thang A thi m triing véi A.

b]_ Lap luin twong tu nhu trén, ta thay cdc diém M lhu@(_: mot nua dudng
thang goc A ctia duong thang m. Cu thé, do la nira duong thang co chia diém

E sao cho AE va a cung huéng.

Van di 2

Chiing minh hai vecto bang nhau

1. Phuong phap

Pé chiing minh hai vecto bing nhau ta
c6 thé dung mot trong ba cich sau :

olal=[al } -

a va b cung hudng

Hinh 1.2

e Tit gidc ABCD 13 hinh binh hanh => AB = DC va BC = AD (h.1.2).

2. Cac vidu

Vi du 1. Cho tam giac ABC c6 D, E, F lan luct |a trung diém cGa BC, CA,
AB. Chiing minh EF =CD.

GIAI
(Xem h.1.3)
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Vi EF la duong trung binh cta tam gidc ABC nén EF = %BC = CD va
EF /| CD.

Do d6 tit gidc EFDC 1a hinh binh hanh, nén EF = CD.

Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Hai diém M va N |an luct la trung diém
cha BC va AD. Diém I 1a giao diém clia AM va BN, K |a giao diém cla DM

va CN. Chiing minh AM = NC, DK = NI.

GIAI
T gidc AMCN 1a hinh binh hanh vi B M., c
MC = AN va MC [/ AN. Suy ra
AM =NC (h.1.4).

Vi MCDN 12 hinh binh hanh nén K 13 4
trung diém cia MD. Suy ra

DK =KM. Ti gidge IMKN 1a hinh g b
binh hanh, suy ra NI = KM. Do dé Hinh 1.4
DK = NI.

e

Vi du 3. Chitng minh rang néu hai vectd bang nhau cé chung diém dau
(hoac diém cudi) thi ching cé chung diém cudi (ho4c diém dau).

GIAI
Gia sit AB=AC. Khi dé AB = AC, ba diém A, B, C thang hang va B, C
thuoéc mot nita dudng thang géc A. Do dé B = C.

Néu hai vecto bang nhau ¢é chung diém cudi thi ching ¢é chung diém diu
duoc chimg minh tuong tu.

Vi du 4. Cho diém A va vectd a. Dung diém M sao cho :
a)
b)

2l g

cling phudng véi a va c6 do dai bang al.



GIAI

Goi A la gid cua vecto a. VE duong
thang d di qua A va d //A (n€u diém
A thuoc Athi d tring voi A). Khi do
¢6 hai diem M, va M, thuoc dudng
thing d sao cho AM, = AM, = [
(h.1.5). Taco:

a) AMI=E;

b) AM| va AM> ciing phuong véi a

va ¢6 do dai bang d¢ dai cua a.
Hinh 1.5

Vidu 5. Cho tam giac ABC c6 H la truc tdm va O la tdm duong tron ngoai
tiép. Goi B'la diém déi xiing clia B qua O. Ching minh AH =B'C.

GIAI
Vi BB’ la dubng kinh cia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC nén
BAB' = BCB' = 90°. Do dé6 CH // B'A va AH [/ B'C. Suy ra ut gidic AB'CH la
hinh binh hanh. Vay AH = B'C (h.1.6).

A

Hinh 1.6
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CAU HOI VA BAI TAP

Hiy tinh s6 cdc vecto (khic 0) ma cdc diém ddu va diém cu6i dugc lay tir
cdc diém phén biét da cho trong cac truong hop sau :

a) Hai diém ;

b) Ba diém ;

¢) Bon diém.

Cho hinh vuong ABCD tam O. Liét ké tit ca cdc vecta bang nhau (khic 0)
nhén dinh va tam cua hinh vuong lam diém déu va diém cudi.

Cho i gidc ABCD. Goi M, N, P va Q lan luot la trung diém cua cdc canh
AB, BC, CD va DA. Chimg minh NP MQ vil FQ

Cho tam gidc ABC. Cdc diém M va N lan lugt 1a trung diém cédc canh AB va

AC. So sianh do dai cua hai vecto NM va BC. Vi sao ¢6 thé néi hai vecto
nay cling phuong ?

Cho tit giac ABCD, chung minh rang néu AB=DC thi AD=BC.

Xdc dinh vi tri tuong d6i cua ba diém phan biét A, B va C trong cic trudng
hop sau :

a) AB VA E cung hudng, IA—B| }[E| ;

b) AB va AC nguoc hudng ;

¢) AB va AC cung phuong.

Cho hinh binh hanh ABCD. Dung AM =BA, MN =DA, NP=DC,
PQ = BC. Chiing minh AQ =0



