ON TAP cUOI NAM

A. Bii BAI

C6 hay khong mot khoi da dién gbm mot s6 1é mat ma moi mat cd mot so
lé canh ?

Cho hai dudng thing chéo nhau a, b va hai dudng thang chéo nhau a', b',
Biét rang :

i) Khoang cich gitta a va b bang khodng cich gitta @' va b'.

ii) G6c hop boi a va b biang goc hop bdi a' va b,

Ching minh rang c¢6 phép doi hinh bién a thanh a', bién b thanh b'.

Xét hinh lang tru tam gidic déu vdi chiéu cao A, ndi ti€p mot mat ciu bin
kinh R (h < 2R) (tic sdu dinh cua hinh lang tru ndm trén mat cdu do).

a) Tinh canh ddy cua hinh lang tru.

b) Tinh thé tich cua khéi ling tru.

¢) Tinh & theo R dé méi mat bén cta hinh lang tru la hinh vuéng.

Cho tam gidc can ABC, AB = AC. Mot diém M thay ddi trén dudng thiang
vuong géc vai mat phang (ABC) tai A (M khong tring véi diém A).

a) Tim quy tich trong tam G va truc tam H cua tam giac MBC.

b) Goi O la truc tam cha tam gidc ABC, hdy xdc dinh vi tri cia diém M dé
thé tich khéi ti dién OHBC dat gi4 tri 16n nhit,

Cho khoi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢o chiéu cao bang h va hai
duong thang AB' va BC' vuéng gbc véi nhau.

a) Goi M' 1a trung diém ciia A'B'. Ching minh rang AB' 1 BM'.

b) Tinh dé dai doan thing A'B' theo h.

¢) Tinh thé tich khéi ling tru da cho.

Cho hinh choép S.ABCD c6 day la hinh vuoéng canh a, canh SA = a va
vuong gbc véi mat phiang dday. Mot mat phang di qua CD cit cdc canh SA,
SB lan luot tai M, N. Dat AM = x.

a) Ta gide MNCD la hinh gi ? Tinh dién tich tir gidc MNCD theo a, x.
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b) Xdc dinh gid tri clia x dé thé tich cha hinh chép S.MNCD bang % lan

thé tich hinh chép S.ABCD.

Trong khong gian cho cdc diém A, B, C lin luot thudc cdc tia Ox, Oy, Oz
vuong goc voi nhau tirng doi moét sao cho OA = a (a > 0), OB = a\E,
OC =¢ (¢ > 0). Goi D la dinh déi dién véi O cua hinh chit nhat AOBD va
M 1a trung diém cha doan BC. (P) 1a mit phing di qua AM va cit mat
phing (OCD) theo mot dudng thing vuong géc véi dudng thing AM.

a) Goi E 1a giao diém cua (P) véi dudng thang OC, tinh d6 dai doan thang OF.

b) Tinh ti s6 thé tich cta hai khoi da dién duogc tao thanh khi cat khai chop
C.AOBD bai mit phang (P).

¢) Tinh khoéang cdch tir diém C dén mat phang (P).

Cho hinh chdp S.ABC co6 diay ABC la tam giac cin, AB = AC = a ;
mp(SBC) L mp(ABC)vaSA=8B=a;

1. Chitng minh riang SBC la tam gidc vuong.

2. Tinh thé tich ctia khéi cdu ngoai ti€p hinh chép S.ABC biét SC = %ﬂ

Cho hinh chép S.ABC. Biét rang céc diém A, B, C va cic trung diém A", B', C'
cua ciac canh SA, SB, SC cung thudéc mot mat ciu ban kinh R,

1. Chimg minh rang tdm mat cau ngoai ti€p hinh chop 5.ABC thudc dudng
cao SH cua hinh choép.

2. Cho géc giita duong thing SC va mat phang (ABC) bang 60°, chiing
minh rang H 13 tam clia mat cdu di qua sdu diém A,B,C,A'.B".C".

Khi do, hiy tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Cho tam gidc ABC vuong & A, AB=c,AC = b, Trén dudng thang d vuong
goc vai mp(ABC) tai A, lay diém S bat ki, S # A. Goi B, C, ldn lugt 1a hinh
chiéu ctia A trén SB, SC.

1. Xac dinh tam cla mat cdu di qua cac diém A, B, C, B, C, va tinh ban
kinh clia mat ciu do.

2. Cho SA =h, tinh ti s6 thé tich cta hai t& dién SAB,C, va SABC.

Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang R, truc 1la OO'. Goi MN la day cung
thay déi ctia dudng tron tam O sao cho MN = R. Ki hiéu N' i hinh chiéu
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ctia N trén mit phing chia dudng tron tam ', Goi [ va J ldn luot 1a trung
diém cua 00" va MN'.

|. Chitng minh rang IJ la duong vuéng goc chung cua O0' va MN', va do
dai IJ khong déi.

2. Ching minh rang mp(MNN’) luon ti€p xdc véi mot mat tru T ¢6 dinh
(tic giao cua ching 1a mét dudng sinh cua T ).

Cho hinh nén tron xoay dinh S, ddy l1a dudng tron tam 0. Goi A la diém c6
dinh va M la diém thay déi ciung thuéc dudng tron diy hinh nén. Pit

AOM = a. Goi f1a géc giita mp(SAM) vi mat phang chita ddy hinh nén ;
khoang cach tir O dén mp(SAM) bang a.

l. Tinh thé tich khéi nén da cho theo a, a, S.

2. Xdc dinh diém M dé tam gidc SAM c6 dién tich 16n nhit.

3. Chitng minh ring hinh chiéu H cha diém O trén mp(SAM) thudc mot
duong tron c6 dinh.

Trong khong gian Oxyz cho bén diém A(1;0:2),B(1;1;0),C0;0; 1)
va il 1 1.

1. Chitng minh A, B, C, D la bén dinh cia mot khoi 1@ dién.

Tinh thé tich khéi t& dién ABCD.

Viét phuong trinh duong cao cua tf dién ABCD ha tir dinh D,
Viét phuong trinh mat céu (S) ngoai ti€p tit dién ABCD.

Viét phuong trinh mat phang ti€p xiic véi mat ciu (S) tai dinh A.
Xdc dinh toa do cta diém A' d6i xdng véi diém A qua mp(BCD).

I

. Tinh khodng cdch giita hai dudng thang AC va BD.
Trong khong gian Oxyz cho mp(P) : x + 2y — z + 5 = 0 va duong thiang
x+1
2
1. Tim toa d6 giao diém A cua d va (P).

d:

=y+1=2-3,

2. Tinh géc « gita dudng thing d va mp(P).
3. Viét phuong trinh mp(Q) chita dudng thang d va vuong goc véi mp(P).
4. Viét phuong trinh hinh chiéu vuéng goc d' cua d trén mp(P).



5. Viét phuong trinh dudng thiang nim trong mp(P) chita A va vuéng goc
vGi duding thing d.

6. Viét phuong trinh mit cdu c6 tam / nim trén duong thang d, ti€p xuc vai
mp(P) vi ¢6 bdn kinh R = /6.
7. Viét phuong trinh mp(R) chita duong thang d va tao vai mp(P) mot goc
nho nhat.

15. Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(3 ;3 ; 1), B(0 ; 2 ; 1) v mat phing

P):x+y+z-T7=0,.

1. Viét phuong trinh duong thang AB.
2. Viét phuong trinh hinh chiéu vuong goc cua AB trén mp(P).

3. Viét phuong trinh duong thang d nam trong mp(P) mi moi diém cia d
cich déu hai diém A, B.

4. Viét phuong trinh duong vuong géc chung ciua AB va d.
5. Tim diém K thuoc duong thiang AB (K # B) sao cho
d(K.(P))=d(B,(P)).
6. Tim diém C trén duong thiang d sao cho dién tich tam giac ABC nho nhat,
16. Trong khéng gian Oxyz cho hai dudng thing
y—2 z+4 x+8

. z =10
di:x= =i va d5 5 =y—6= ——

1. Chitng minh hai dudng thing d, va d, chéo nhau.

2. Viét phuong trinh mit phing chita d, va song song véi d,.

3. Tinh khodng cdch giita hai dudng thang d, va ds.

4. Viét phuong trinh duong thang d song song véi truc Ox, cit d; tai M, cit
d, tai N. Tim toa do cac diém M, N.

5. Goi AB la duong vuong goc chung cua dy va d, (A € d,, B € d,). Hay
viét phuong trinh mat cidu duong kinh AB.

17. Trong khong gian Oxyz cho tit dién OABC véi A(a ; 0 : 0), B(O ; b 0),
Cl0:0:¢).a,b,c>0.

1. Chitng minh tam gidc ABC ¢6 ba géc déu nhon.,
2. Xdc dinh tam va tinh bén kinh mat cau ngoai tiép tir dién OABC.
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3. Ké OH vuong goc véi mp(ABC), H € mp(ABC). Tim toa do diém H
theo a, b, c.

4. Xdc dinh toa do diém O' d6i xing véi diém O qua mp(ABC).

Ching minh §° = S} + Sy + 53

6. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém AB, BC, CA. Ching minh rang :

mp(OMN) L mp(OMP) & —- + — = =

3 7
a b
7. Ching minh ring v6i moi diém P trén mp(ABC), ta déu ¢6 :
2

AP?> BP? (CP’> HP?
R e et — +
AO? BO* CO* HO?

2.7



