A. GIGI HAN CUA DAY SO

§ 1 DAY 6 CO GIST HAN 0

¥

1. Pinh nghia day so6 c¢6 gidi han 0

n
Xét day s6 (u,) véi u, = ( }:J , tifc 1a day s6

1 1 1 1 1 1 |

E,‘E-E,_E...., ﬁ. ll,.n. —Ej‘,ﬁ,."
Biéu dién cdc s6 hang cta diy so di cho trén truc s6, ta thdy khi n tang thi céc
diém biéu dién chum lai quanh diém 0 (h. 4.1).
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Hinh 4.1

Khoang cach |u,|= % tir diém u,, dén diém 0 tré nén nhd bao nhiéu cling

dugc mién la n da 16n.
biéu nay dugc giai thich 6 hon trong béng sau :

n‘! 2 '3 10 11 12 ... 23 24 25 .. 50 51 52
wllp L1 ot 11 11 1 111
n 2 3 710 11 12 ™ 23 24 25 77 50 51 52

— Moi s6 hang cua day s6 da cho, !{é tir s6 hang thit 11 tr& di, déu c6 gid tri

tuyét d6i nho hon I%, tirc 1a

‘uﬂI:%{% véi moi n > 10.
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— Moi s8 hang cua diy sé di cho, ké tir s6 hang thit 24 tr& di, déu c6 gid tri

tuyét doi nho hon % tifc la

Ju, | < ;—3 véi moi n > 23,

[H1| K& tir s6 hang thir may tré di, moi s6 hang ctia day s6 da cho déu co gia tri

: 1
tuyét déi nhé hon ol

1 1 1
75 500 1000000

Nhu vay moi s6 hang cua diy s6 di cho, ké tir mot s6 hang niao dé tré di, déu
c6 gid tri tuyét d6i nho hon moét s6 duong nhd tuy ¥ cho trude. Ta néi ring

(="
n

Ciing céu héi d6 cho méi s6 :

day s6 [ ) ¢6 gidi han 1a 0.

Mot cach téng quat, ta c6
DINH NGHIA

Ta néi ring day so (u,) c6 giéi han 0 (hay c6 giGi han 1a 0) néu
vdi méi s6 duong nho tuy ¥ cho truc, moi s6 hang cua day so,
ké tir mot s6 hang nao dé trd di, déu c6 gid tri tuyét d6i nhé hon
s6 duong do.
Khi dé ta viét
lim(u,,) = 0 hoac limu, = 0 hoac u,, — 0.
(Ki hiéu "limu, = 0" con duge viét * lim u, = 0", doc la day s6 (u,) c6 gidi

P
han 1a 0 khi n dan dén vo cuc).

Nhan xét

Tir dinh nghia suy ra rang

a) Day 6 (u,) c6 gii han 0 khi va chi khi ddy s6 (|u,|) c6 gi6i han 0.
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Chéng han, ta c6 ]iml =0vi—= ‘(—]l— va lim =0
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b) Day s6 khong déi (1), v6i u, =0 c6 gi6i han 0.



2. Mot so day s6 ¢6 gi6i han 0
Dua vao dinh nghia, nguoi ta chiing minh duoc ring

w3 o
a) lim—==0; b) lim—==0.
Jn In
Dinh Ii sau day thudng dugce sir dung dé chimg minh mot s6 day sé cé gidi han 0.
PINH Li 1

Cho hai day s6 (u,,) va (v,).
Néu | u, | < v, v6i moi n va limy, = 0 thi limu, = 0.

Chiing minh. Cho mot s6 duong nho tuy y. Vi limy, = 0 nén ké tir s6 hang thit
N nao do tr¢ di moi s6 hang cta day s6 (v,) déu nho hon s6 duong dé. Do
|u,| < v, nén moi s6 hang ciia diy s6 (u,, ), ké tir s6 hang thi N tré di, déu c6

gi4 tri tuyét doi nho hon s6 duong di cho. Vay limu, = 0. =
g n
Vi du 1. Ching minh ring lim oY
Jn

Giai
Ta c6

L) PO ST S

Jn | Vn yn

Tir d6 suy ra diéu céin chiing minh. O

1
@ Cho k la mét sé nguyén duong. Chimg minh rdng lim o S 0.
n

Ap dung dinh i 1, c6 thé chimg minh dinh i sau :
DINH Li 2

Néu |g| < I thi limg" = 0.

Vi du 2
) . 1 n ) ] n _2 n
a) l:mzin = !lm[i] =0; b) lim{r ;) = ]im[?] g
nm
COS—
[H3] ching minh rang lim—3- = o.
4
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2

Cau hai va bai tap

Chimg minh ring cdc ddy s6 v6i s6 hang tong qudt sau day c6 gidi han 0 :

-" sinn cos2n
n+5 "’ # n+5"’ C)\/;.;.]

a)

Chiing minh ring hai day s6 (u,) va (v,) voi

1 o (—=1)" cosn
M”“n(n+l]' " n® +1
¢ gidi han 0.
Chitng minh ring cdc day s6 (u,) sau day c6 giéi han 0 :
s.irtEri
(_1)?! 5
a) u, = (0,99)"; b) u, = : o) u, = — .
n " 2]’]‘ + ] (I’Ul)"

Cho ddy 6 (i) V6i t, = — -

Uy v

Uy

a) Ching minh ring

E% véi moi n.

: L 2Y
b) Bang phuong phép quy nap, chiing minh rang 0 <u, < [;J v6i moi n.,

¢) Chitng minh ring day s6 (u,,) c6 gidi han 0.



