$3. PHEP POI XUNG TRUC

A. CAC KIEN THUC CAN NHO

1. DPINH NGHIA

Trong mit phéng cho dudng thing d. Phép bién hinh bién mdi diém M thuéc d
thanh chinh no, bién méi diém M khong thudc d thanh diém M’ sao cho d 1a
dudng trung truc cua doan thing MM’ duogc goi la phép doi ximg qua duong

thang d hay phép doi ximg truc d (h.1.5).

- M
Phép doi xing qua truc d thuong duoc
ki hieu la D,. Nhu vay M' =B (M) ¢
& MM’ =-M,M , véi M, 1a hinh Mopy
chiéu vuong goc cua M trén d.
Puong thiang d duoc goi 1 truc doi el
xiing cta hinh S néu P, bien S :

Hinh 1.5

thanh chinh né. Khi d6. A duoc goi
la hinh co truc doi xiing.

IL BIEU THUC TOA PO

II1.

Trong mat phing toa do Oxy. cho dudng thang d. Vdi méi diém M = (x ; y), goi

M = By (M) =(';y).

Fa

Néu chon d la truc Ox, thi {
y =—y.

#
. . Cx'==x
Néu chon d la truc Oy, thi {
1|r~ = }!_

TINH CHAT

Phép doi xiing truc

1) Bdo toan khodng cich gitta hai diém bat Ki ;

2) Bién mot duong thang thanh dudng thang ;

3) Bi€n mot doan thang thanh doan thang biang doan thang da cho ;
4) Bién mot tam gidce thanh tam gidc biang tam gidc di cho ;

5) Bién mot duong tron thanh duong tron ¢6 cuing ban kinh.
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B. DANG TOAN CG BAN

E Van dé 1
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Xéc dinh anh ctia mét hinh qua mét phép déi xing truc

1. Phuong phdp giai
Dé xdc dinh anh H ' cta hinh A qua phép d6i xing qua dudng thing d ta
¢6 thé dung cédc phuong phap sau :

— Duing dinh nghia cua phép déi xing truc ; A

— Duing biéu thitc vecto clia phép d6i xing truc ;

— Duing biéu thiic toa do ctia phép déi xing qua céc truc toa do.
2. Vidu
Yidu 1. Cho ti gidgc ABCD. Hai dudng thing

AC va BD cat nhau tai E. Xdc dinh anh cua
tam gidic ABE qua phép doi xing qua duong
thing CD.

gfa?i
Chi can xdc dinh anh cua cdc dinh cua tam
gidc A, B, E qua phép doi xtng d6. Anh phai
tim la tam giac A'B'E".

Hinh 1.6 A’

V¥ du 2. Trong mat phing Oxy, cho diém M(1; 5), dudng thing d c6 phuong
trinh x — 2y + 4 =0 va duong tron (C') c6 phuong trinh :

x2 +y2 — 2x+4y—-4=0.
a) Tim anh cua M, d va (C) qua phép doi xing qua truc Ox.
b) Tim anh clia M qua phép déi ximg qua dudng thang d.
a) Goi M’, d’ va (C’) theo thit tu 1a anh cia M, d va (C) qua phép déi xing truc Ox.
Khi do M'=(1 ; -5).

Dé tim d' ta sit dung biéu thitc toa do cua phép déi xing truc Ox : Goi diém
N'(x"; y) 1a anh ctia diém N(x ; y) qua phép d6i xing truc Ox.



,

c wa JE=R F=%
Khldo{ ; 1:{
—¥ =)

y =
Taco Ned = x-2y+4=0= x'=-2(-y)+4=0= X" +2y'+4 =0

& N’ thuoc dudng thang d’ ¢6 phuong trinh x + 2y + 4 =0,
Vay anh ctia d 1a dudng thing d’ c6 phuong trinh x + 2y + 4 =0,
bé tim (C"), trude hét ta dé y rang (C) 1a dudng tron tam J = (1 ; =2), ban kinh
R = 3. Goi J' 14 anh cua J qua phép doi xiing truc Ox. Khido J'=(1; 2). Do do
(C") 1a dudng tron tam J' ban kinh bang 3. Tir d6 suy ra (C’) ¢6 phuong trinh

(=17 + (-2 =0.
b) Pudng thing dy qua M vuong goc vai d co phuong trinh

IT“:"_‘; & 2x+y-7=0 (h.1.7).

Giao cua d va d; 1a diém M|, c6 toa do thoa man hé phuong trinh

x=2y+4=0 x=2
o
2x+y-7=0 Y=

Vay My = (2 : 3). Tir d6 suy ra dnh clla M qua phép doi xiing qua dutng

thing d 1a M"* sao cho M, la trung diém cta MM",dodé M" = (3 ; 1).
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Hinh 1.7
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iE;;Vﬁ'N de 2

Tim truc doi xiing cua mét da giac

1. Phuong phap giai

Stir dung tinh chat : Néu mot da gidc ¢6 truc déi xing d thi qua phép doi xiing
truc d moi dinh ctia nd phai bién thanh mot dinh cta da gidc, moi canh ctia né
phai bién thanh mot canh cua da gide bang canh dy.

2. Vidu

Vi du. Tim cdc truc doi xing cua mét hinh chit nhat.

]

Giadi
Cho hinh chtr nhat ABCD, AB > BC. Goi F la phép doi xiing qua truc d bién
ABCD thanh chinh n6. Khi dé canh AB chi c6 thé bién thanh chinh né hoic
bién thanh canh CD.
Néu AB bién thanh chinh né thi chi c¢6 thé xay ra F(A) = B (vi néu F(A) = A
thi F(B) = B suy ra d tring véi dudng thing AB, diéu nay vo Ii). Khi d6 d 1a
dudng trung truc cua AB,
Néu AB bién thanh CD, thi khong thé xdy ra F(A) = C, F(B) = D. Vi néu the
thi AC // BD (ciing vudng goc voi d) diéu dé vo li. Vay chi ¢6 thé F(A) = D,
F(B) = C. Khi dé d 1a duong trung truc cua AD.
Vay hinh chit nhat ABCD c6 hai truc déi xing la céc duong trung truc cua AB
va AD.

E Vin dé 7

Diing phép déi xiing truc dé gidi mot s bai toan dung hinh

1. Phuong phdp giai

bé dung mot diém M ta tim cdch xdc dinh né nhu la anh cta mot diém da biét
qua mot phép doi xing truc, hodc xem diém M nhu 14 giao cia mot dudng co
dinh véi anh ctia mot duong da biét qua mot phép doi ximg truc.

2. Vidu

Y% du. Cho hai dudng tron (C), (C) ¢6 ban kinh khdc nhau va dudng thing d.
Hay dung hinh vuong ABCD c¢6 hai dinh A, C lan luot nam trén (C), (C") con
hai dinh kia nim trén d.
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Giai
Phdn tich
Gia sur hinh vuong da dung duoc. Ta
thay hai dinh B va D cua hinh vudng
ABCD luén thuéc d nén hinh vubdng
hoan toan xdc dinh khi biét dinh C.
Xem C la anh cua A qua phép déi ximg
qua truc d. Vi A thudc duong tron (C)
nén C thuoc duong tron (C) ) la anh cua

(C"

(C) qua phép déi xiing qua truc 4. Mat
khac C luon thude duong tron (C7). Vay
C phai la giao cua duong tron ( Cy) véi
duong tron (C). Hinh 1.8

Tir do suy ra cach dung.

Cdch dung

a) Dung duong tron ( C;) la anh cta (C) qua phép doi xiing qua truc d.

b) Tir C thuoe (C;)N(C") dung diém A doi xing v6i C qua d. Goi [ 1a giao
cta AC véi d.

c¢) Lay trén d hai diém B va D sao cho [ 1a trung diém cua BD va IB = ID = IA.
Khi dé hinh vuéng ABCD la hinh cin dung.

Chiing minh

Dé thady ABCD la hinh vuéng ¢6 B va D thuoc d, C thuoc (C"). Ta chi cin
chirng minh A thuéc (C). Thit vay vi A doi xing véi C qua d, ma C thuoc (C')
nén A phai thuoc (C) la anh cta (C") qua phép doi xing qua truc d.

Bién ludn

Bai todn c6 mot, hai, hay vo nghiém tuy theo s6 giao di€ém cta ( Cy) véi (C).

Vin di 4

Diing phep d6i xiing truc dé gidi mdt 86 bai toan tim tap hop diém
1. Phuong phdp giai
Chitng minh tip hop diém phai tim 1 anh ctia mot hinh da biét qua mot phép

do61 ximg truc.

17



1.6.

L7

1.8.
1.9,

2. Vidu

Y du. Cho hai diém phan biét B va C co
dinh trén duong tron (0) tam O, diém A di
dong trén duong tron (0). Chiing minh rang
khi A di dong trén duong tron (O) thi truc
tam cua tam gidac ABC di dong trén mot
dudng tron.

Giai
Goi I, H' theo thit tu 1a giao cua tia AH véi
BC va duong tron (0Q). Ta co

——

BAH = HCB (tuong ting vudng goc)

—

BAH = BCH’ (cting chan mot cung). Hinh 1.9
Vay tam gidac CHH' can tai C, suy ra H va H' d6i xing vdi nhau qua duong
thang BC.

Khi A chay trén duong tron (Q) thi H' cing chay trén duong tron (O). Do do H
phai chay trén duong tron (O) 1a anh cua (O) qua phép déi xing qua dudng
thang BC.

C. CAU HOI VA BAI TAP
Trong mat phang toa dé Oxy, cho diém M(3 ; —5), dudng thing d c¢6 phuong trinh
3x + 2y — 6 = 0 va dudng tron (C) ¢6 phuong trinh : x2 +y2 —2x +4y -4 =0.
Tim anh cua M, d va (C) qua phép doi xing qua truc Ox.
Trong mit phing Oxy cho dudng thing d ¢6 phuong trinh x — 5y + 7 =0 va

dudng thing d’ c6 phuong trinh 5x — y — 13 = 0. Tim phép déi xiing truc bién
d thanh d".

Tim céc truc déi ximg cua hinh vuong.

Cho hai duong thing ¢, d cit nhau va hai diém A, B khong thudce hai dudong
thang d6. Hay dung diém C trén ¢, diém D trén d sao cho t gidac ABCD 1a
hinh thang cian nhin AB la mét canh ddy (khong céin bién ludn).

1.10. Cho dudng thing d va hai diém A, B khong thudc d nhung nim ciing phia
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dé6i véi d. Tim trén d diém M sao cho tong cdc khoang cach tir d6 dén A
vii B 1a bé nhit.



