PHEP QUAY
VA PHEP POI XUUNG TAM

1. Pinh nghia phép quay

Trong mdt phdang cho mét diém O c¢é dinh va géc luong gidc ¢
khéng doi. Phép bién hinh bién diém O thanh diém O, bién
méi diém M khdc O thanh diém M’ sao cho OM = OM’ va
(OM, OM’) = ¢ duoc goi la phép quay tam O goc quay @.

Phép quay thudng dugc ki hiéu 12 Q, va n€u mudn chi rd tam quay O va
g6c quay ¢ thi ta ki hiéu phép quay do 1a Qg o).

Hinh 10

Hinh 10 cho ta thdy phép quay tdm O géc quay g bién diém M thanh diém
M’, bién 14 c& € thanh 14 co €.

[21] Phép dong nhdt cé phdi la phép quay hay khong ?
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2. Dinh [i

[ Phép quay la mét phép doi hinh. ]

Chitng minh

Gia sit phép quay Q ¢, ) bién diém M thanh M’ va bién diém N thanh N',
trong d6 O, M, N khong thing hang (h.11). Theo dinh nghia ctia phép quay,
ta cod

OM = OM’,
ON = ON’
va (OM,OM’)=(ON,ON’) = g.
Theo hé thitc Sa-lo vé géc lugng gidc, ta c6
(OM, ON) = (OM, OM") + (OM’, ON)

=(ON,ON") + (OM’, ON)

= (OM’, ON").
Suy ra MON = M’'ON’. Nhu vay hai tam gidc Hinh 11
MON va M'ON’ biang nhau, do d6 M'N’ = MN.
Trudng hgp O, M, N thing hang, ta thdy ngay M'N’= MN. O

A :
Cho hinh ngi giac déu ABCDE tam O (h.12). Hay
chi ra mét s8 phép quay bién ngii giac dé thanh A c
chinh né.
E D
Hinh 12

3. Phép déi xirng tam

Mot truong hop dac biét cia phép quay la phép quay véi géc quay n. Khi
do6, n€u O 1a tam quay thi méi diém M duoc bién thanh diém M’ sao cho O
1a trung diém cua MM'. BGi vay, phép quay d6 con c6 tén goi la phép doi
xiing qua diém O.

Phép d6i xiing qua diém O con c6 thé duge dinh nghia nhu sau :
Phép doi ximg qua diém O la mot phép bién hinh bién méi
diém M thanh diém M’ doi ximg véi M qua O, c6 nghia la
OM + OM’ = 0.
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Ki hiéu va thuat ngix

Phép d6i ximg qua diém O thudng dugc ki hiéu 12 D. Phép d6i xing qua
mot diém con goi don gian 1a phép déi ximg tam.

biém O goi 1a tdm cua phép déi ximg, hay don gian 1a tdm déi xing.

Biéu thirc toa do

Trong hé toa do Oxy cho diém I(a ; b). Néu phép d6i xing tam D, bién
diém M(x ; y) thanh diém M'(x"; y’) thi

X=2a-x
' =2b-—y.

Cong thiic trén goi 1a biéu thitc toa d¢ ciia phép déi ximg tam D,.

2
ﬁ‘a Hay giai thich tai sao c¢6 cong thic trén.

Tam déi ximg ciia mot hinh
Chiing ta hdy quan sit cdc hinh biéu thi cdc chir cdi sau day

Z S N

Tuy cac hinh d6é khéng c6 truc d6i xing nhung chiing ciing c6 tinh "can
ximg" nao d6. Li do 12 véi méi hinh, ta ¢6 thé tim thdy mot diém O sao cho

phép d6i xing tam D, bién hinh d6 thanh chinh né.
22] Diém O nhu thé ciia méi hinh trén day la diém nao ?
Céc diém O nhu vay duge goi 1a tam déi xing ctia mbi hinh.

Diém O goi la tdm déi xieng cia mét hinh H néu phép doi
xing tam D o bién hinh #thanh chinh né, ticc la DoK' ) =K.

Trong bang chit cdi in hoa, nhitng chit nao cé tdm doi ximg ? Nhiing chii
nao cé tam doi xiing nhung khong cé truc doi xing ?

- 24| Trong cdc hinh sau ddy, hinh nao cé tdm déi xitng ?

Ay Sy
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4. Ung dung clia phép quay

Bai toan 1
Cho hai tam gidc déu OAB va OA'B’ nhu hinh 13.

Goi C va D ldn lugt la trung diém cia cdc doan thdng A"
AA’va BB'. Chitng minh rang OCD la tam gidc déu.

Giai

0 B
Xét phép quay Q tdm O véi géc quay bing mot goc Hinh 13

lugng gidc (OA, OB). Rd rang Q bién A thanh B va bién
A’ thanh B’, nén Q bién doan thing AA’ thanh doan thing BB". Tir d6 suy ra Q
bién trung diém C ctia AA’ thanh trung diém D ctia BB'. Do d6 OC = OD va

COD = 60°. Vay OCD 1a tam gidc déu. O

Bai toan 2
Cho duong tron (O ; R) va hai diém A, B cé dinh. Véi méi diém M, ta xdc

dinh diém M’ sao cho MM’ = MA + MB. Tim quy tich diém M’ khi diém M
chay trén (O ; R).

Giai (h.14)

Goi I 1a trung diém cua AB thi  ¢6 dinh va
MA + MB = 2Mi .

B&i vy, MM’ = MA+ MB khi va chi khi
MM’ =2MI, tic 1a MM’ nhan I 1am trung
diém hay phép déi ximg tam D, bién diém M
thanh M’. Vay khi M chay trén dudng tron

(O ; R) thi quy tich M’ 1a anh ctia dudng tron d6 qua P;. Néu ta goi O’ 1a diém
doi ximg cua O qua diém / thi quy tich clia M’ 1 dudng tron (O”; R). O

Hinh 14

Bai toan 3

Cho hai duong tron (O ; R) va (O ; Ry) cdt nhau tai hai diém A, B. Hay
dung mot duomg thang d di qua A cdt (O ; R) va (Oy ; Ry) ldn lugt tai M va -
M, sao cho A la trung diém clia MM .

Giai (h.15)

Gia sir ta da dung duge dudng thing d thoa min yéu cdu cha bai todn. Goi
D, la phép d6i ximg qua A thi D, bién di€ém M thanh diém M, va bién
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duong tron (O : R) thanh duong
tron (O’ ; R). Vi M ndm trén (O ; R)

nén M, nam trén (O’ ; R). Mat khdc
M lai nam trén (O} ; R)) nén M, la
giao diém khdc A cua hai dudng
tron (O"; R) va (O ; R)).

Tir d6 suy ra cach dung :

* Dung duong tron (O' ; R) do6i .
xitng véi (O ; R) qua diém A (O’ 1a Hinh 15
diém d6i xing cta O qua A).

* Liy giao diém M, cia hai dudng tron (O, ; Ry) va (O ; R), M, khéc A.

* Duong thing d 1a dudng thing di qua A va M.

Vi sao d thod man diéu kién cua bai todan ?

12.

13.

14.

15.
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Cau hdi va bdi tap

Cho phép quay Q tam O véi goc quay @ va cho dudng thing d. Hay néu céch
dung anh d’ cia d qua phép quay Q.

Cho hai tam gidc vuong can OAB va OA'B’ :

¢6 chung dinh O sao cho O nam trén doan
thing AB’ va nim ngoai doan thing A'B A
(h.16). Goi G va G’ ldn luot 14 trong tam
cdc tam giic OAA’ va OBB’. Chiing minh
GOG' la tam gidc vudng can.

0 A

Gia sir phép do6i ximg tam P, bién duong ik 16
n

thing d thanh duodng thing d'. Chiing minh

a) Néu d khong di qua tam déi xing O thi d’ song song v6i d, O cach déu d
vad’;

b) Hai dudng thang d va d’ tring nhau khi va chi khi d di qua O.

Cho phép déi xiing tam D va dudng thing d khong di qua O. Hay néu cédch

dung anh d’ cia dudng thang d qua Dy, Tim cdch dung d” ma chi si dung
compa mot 1dn va thude thang ba lan.
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16.

17.

18.

19.

Chi ra cdc tdm d6i xiing cua cdc hinh sau day :

a) Hinh gém hai dudng thing cit nhau ;

b) Hinh gém hai dudng thing song song ;

c¢) Hinh gém hai dudng tron bing nhau ;

d) Pudng elip ;

e) Puodng hypebol.

Cho hai diém B, C ¢6 dinh trén dudng tron (O ; R) va mot diém A thay
déi trén duong tron d6. Hay dung phép déi xing tam dé chitng minh ring
truc tam H cua tam gidc ABC ndm trén mot dudng tron c6 dinh.

Huwong dan. Goi I Ja trung diém cta BC. Hiy vé& dudng kinh AM cla dudng
tron r6i chiing minh ring / 1a trung diém cta doan thing HM.,

Cho dudng tron (O : R), dudng thing A va diém /. Tim diém A trén
(O ; R) va diém B trén A sao cho / 1 trung diém ctia doan thing AB.

Trong mat phing toa do Oxy, cho dudng thing A : ax + by + ¢ = 0 va diém
I(x : yo). Phép d6i xing tam H; bién dudng thing A thanh dudng thing A'.
Viét phuong trinh cia A'. '



