ON TAP CHUONG II

| - Tém tat nhimg kién thic cdn nhé

%

Mot mat phing dugc xdc dinh néu biét mot trong céc diéu kién sau day :

a) Mit phing dé di qua ba diém khong thing hang.

b) Mat phiing d6 di qua mot diém va mot dudng thing khong chita diém dy.
¢) Mit phing d6 di qua hai dudng thing cét nhau.

d) Mat phang dé di qua hai dudng thing song song.

e) Mit phing d6 di qua mot dudng thang va song song v6i mot dudng
thing chéo v6i duding thing 4y.

f) Mat phang d6 di qua mot diém va song song véi mot mat phing khong
chita diém 4y.

Dinh 1f vé giao tuyén clia ba mat phing :

Néu ba mat phing cét nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén
d6 hoac déng quy hodc d6i mot song song.

Ba doan thing néi trung diém cdc canh d6i dién cia mot t dién dong quy
tai trung di€m G cla mdi doan. Diém G d6 goi 1a trong tam cla ti dién.
Pudng thing va mat phing song song (tic la ching khong c6 di€m chung) :
a) Dudng thing a (khong nam trén mp(P)) song song véi mp(P) khi va chi
khi n6 song song véi mot dudmg thdng niam trong (P).

b) Néu mp(Q) di qua dudng thing ¢ ma a song song v6i mp(P) thi giao
tuyén cua mp(P) va mp(Q) (néu c6) song song vdi a.

¢) Hai mat phiing cét nhau ciing song song v6i mot duong thing thi giao
tuyén cua ching song song véi dudng thing d6.
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Hai mat phéing song song (tirc 1a ching khong ¢6 diém chung) :

a) Néu mat phang (P) chita hai dudng thing a, b cit nhau va ciing song

song véi mp(Q) thi (P) // (Q).

b) Néu hai mat phang (P) va (Q) song song thi moi mp(R) da cét (P) thi cat

(Q) va céc giao tuyén cua chiing song song.

c¢) Dinh Ii Ta-1ét : Ba mat phiang déi mot song song chén ra trén hai cdt

tuy€n bdt Ki cdc doan thang tuong ing ti lé.

d) Dinh I Ta-1ét dao : Gia sk trén hai duong thing chéo nhau @ va a’ ldn

lugt 1dy cac diém A, B, C va A", B’, C' sao cho : ad = 5C = CA - Khi
AN BG4

d6, ba dudng thang AA’, BB’, CC’ lan lugt ndm trén ba mat phing song

song, tic la chiing cing song song v6i mot mat phang,

Hinh ché6p ¢6 ddy 12 mot da gidc va cdc mat bén déu la nhitg tam gidc ¢6
chung mot dinh (dinh cta hinh chop).

Hinh lang try c¢6 hai ddy nam trén hai mat phang song song ; cdc mit bén déu
la nhimg hinh binh hanh ; cdc canh bén bang nhau va d6i mét song song.

Hinh hop la hinh lang tru ¢6 day 1a hinh binh hanh ; bén duong chéo cua
hinh hop dong quy tai trung diém cia méi duong, diém d6 goi 12 tam cua
hinh hoép.

Hinh chép cut ¢6 hai ddy nam trén hai mat phing song song ; cdc mat bén déu
la hinh thang ; cdc dudng thing chifa cic canh bén déng quy tai mot diém.

Phép chiéu song song theo phuong / :

a) Khong lam thay doi su thang hang va thif tu ciia cdc diém thing hang.

b) Bién hai dudng thing song song (nhung khong song song véi [) thanh
hai duong thang song song hoic tring nhau.

¢) Git nguyén ti s6 cua hai doan thang nam trén hai duong thang song
song hoac cling nam trén mot duong thing.

Hinh biéu dién cta mot hinh trong khong gian 12 hinh chiéu song song cua
hinh d6 trén mét mat phing hoac hinh déng dang véi hinh chiéu dé.

Hinh biéu dién clia dudng tron thuong 1a dudng elip hodc duong tron.

Il - Cau hoi tu kiém tra

1.
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Hay néu su khdc biét gilta hai dudng thang chéo nhau va hai dudng thing
song song.

Néu phuong phap ching minh ba diém thang hang.
Néu phuong phédp chiing minh ba dudng thang dong quy.



4. Néu phuong phdp chimg minh dudng thang song song véi mat phing.
5. Néu phuong phédp chimng minh hai mat phing song song.

Il - Bai tap

1. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao diing ?
a) Hai dudng thing chéo nhau thi khong c6 diém chung ;
b) Hai dudng thing khong c6 diém chung thi chéo nhau :
¢) Hai dudng thing chéo nhau thi khong ciing thuéc mot mat phing ;
d) Hai dudng thing khong song song thi chéo nhau.

2. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao diing ?
a) Hai dudng thang phan biét cling song song v6i mot mat phing thi song
song vdi nhau ;
b) Hai mét phing phan biét ciing song song véi mot dudmg thing thi song
song vai nhau ;
¢) Hai mat phing phan biét khong song song thi cit nhau ;
d) Hai mat phang phan biét ciing song song véi mét mat phing thi ba thi
song song voi nhau ;
e) Mot dudng thang cit mot trong hai dudng thing song song thi cat dudng
thang con lai ;

f) Mot mat phing cit mot trong hai dudng thing song song thi cit dudng
thang con lai ;

g) Mot duong thang cit mot trong hai mat phiang song song thi cat mat
phang con lai.

3. Trong céc hinh sau, hinh nao 1a hinh biéu dién clia mot tif dién ?

a) b) ¢) d)

’A%L

g) h)

Hinh 81
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Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF nam trong hai mat phing khic
nhau. L4y cdc diém M, N l4n luot thudc cdc dudng chéo AC, BF sao cho
MC = 2AM ; NF = 2BN. Qua M, N, ké cdc dudng thing song song vdi AB
cit cdc canh AD, AF l4n luot tai M;, N;. Ching minh ring :

a) MN /| DE ;

b) M|N, // mp(DEF) ;

c) mp(MNNM,) /| mp(DEF).

Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C’. Goi G, G’ lan luot 1a trong tdm cua
tam gidc ABC va A'B’'C’. Mot mat phing (@) cét cdc canh AA’, BB', CC’,
GG’ 14n luot tai A;, By, C; va G;. Chimg minh rang :

a) GG’ song song va bing canh bén cua hinh lang tru ;

b) G, la trong tam cua tam gidc A;B|C; .

¢) GG’ = %(A]A’ +BB' +C,C) ; GG = %{A]A BB GO,

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. V& thiét dién ctia hinh hop tao b&i mat phing
di qua hai trung diém M, N ciia cdc canh AB, AD va tam O cua mit CDD'C’,
Cho hinh hop ABCD.A'B'C’'D’. Trén ba canh AB, DD, C'B’ lan lugt lay ba
diém M, N, P khong tring vdéi céc dinh sao cho oo O SO i

AB DD B'C’
a) Chitng minh ring mp(MNP) va mp(AB’D’) song song vdi nhau.
b ) Xdc dinh thiét dién ctia hinh hop khi cit bdi mp(MNP).
Cho hai tia Ax va By nim trén hai duong thing chéo nhau. Mot diém M chay
trén Ax va mot diém N chay trén By sao cho AM = kBN (k > 0 cho truéc).
a) Ching minh ring MN song song vGi mot mat phang c¢d dinh.
b) Tim tap hop cdc diém I thudc doan MN sao cho IM = kIN.

Cac cau hoi trdc nghiém

Cho it dién ABCD. Goi M, N lin luot la trung diém cua céc canh AD va
BC ; G 1a trong tam tam gidc BCD. Khi 4y, giao diém cta dudng thing MG
va mp(ABC) la :

(A) Biém C ;



(B) Giao diém ctia duong thing MG va dudng thing AN ;

(C) biém N ;

(D) Giao diém ciia duong thing MG va dudng thang BC.

Cho tit dién ABCD va ba diém E, F, G 14n lugt nam trén cdc canh AB, AC,
AD ma khéng tring véi cdc dinh. Thiét dién cta hinh tit dién ABCD khi cat
boi mp(EFG) 1a :

(A) Mot doan thang ; (B) Mot tam gidc ;

(C) Mot tr gidc ; (D) Mét ngii gidc.

Cho tit dién ABCD va ba diém /, J, K l4n luot nim trén ba canh AB, BC,
CD ma khong triing v6i cdc dinh. Thiét dién cia hinh tt dién ABCD khi ct
bt mp(lJK) 1a :

(A) Mot tam gidc ; (B) Mot tit gidc ;

(C) Mot hinh thang ; (D) Mot ngii gidc.

Cho hinh chép S.ABCD. Goi AC " BD =1,ABn CD =J, AD n BC =K.
Ding thitc nao sai trong céc dang thic sau day ?

(A) (SAC) n (SBD) = 51 . (B) (SAB) N (SCD) =57 ;

(C) (SAD) N (SBC) =SK ; (D) (SAC) N (SAD) = AB.

Cho hinh chép S.ABCD. Mét mat phing khong di qua dinh nao cta hinh
chép cit cdc canh SA, SB, SC, SD lan luot tai A, B', C', D". Goi O la giao
diém clia AC va BD. Tim ménh dé diing trong cdc ménh dé sau day.

(A) Cic dudng thing A'C’, B'D’, SO déi mot chéo nhau ;

(B) Céc dudng thing A'C’, B'D’, SO déng phang ;

(C) Céc dudng thang A'C’, B'D’, SO dbéng quy ;

(D) Hai duong thing A'C’ va B'D’ cit nhau con hai dudng thing A'C’ va SO
chéo nhau.

Cho t dién ABCD. Goi G va E lan luot 1a trong tam cua tam gidc ABD va
ABC. Ménh dé nao duéi day ding ?

(A) Puong thang GE song song véi dudng thang CD ;

(B) Budng thing GE cit dudng thing CD ;

(C) Hai duong thing GE va CD chéo nhau ;

(D) Pudng thang GE cét dudng thing AD.

Cho tit dién ABCD. Goi M, K lan luot 1a trung diém cia BC va AC, N la

diém trén canh BD sao cho BN = 2ND. Goi F la giao diém cia AD va
mp(MNK). Trong cac .nénh dé sau day, ménh dé nao ding ?
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(A)AF=FD; (B) AF =2FD ;
(O)AF =3FD ; (D) FD = 2AF.

Cho uf dién déu ABCD c6 canh bing a. Goi G 14 trong tam tam gidc ABC.
Cit tir dién bai mp(GCD) thi dién tich cla thiét dién la :

2 2
(A) ;{_ (B) J_
2 2
o V2 : < ‘/5.
6 4

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh binh hanh. Goi /, J 14n luot 1a trung
diém cia AB va CB. Khi 4y, giao tuyén ctia hai mat phing (SAB) va (SCD)
la duong thang song song vdi :

(A) Pudng thing AD ; (B) Pudng thing BJ ;

(C) Pudng thiang BI ; (D) Puding thang 1J.

Cho hinh chép S.ABCD cé ddy la mot hinh binh hanh. Goi A, B, C’, D' lin
luot 1a trung diém cia cdc canh SA, SB, SC va SD. Tim ménh dé ding trong
ciac ménh dé sau day :

(A) A'B" [/ mp(SAD) ; (B) A'C" [/ mp(SBD) ;

(C) mp(A'C'D") /[ mp(ABC) ; (D) A'C" /I BD.

Cho tit dién déu ABCD c6 canh bing a, diém M trén canh AB sao cho
AM = m (0 < m < a). Khi dé, dién tich thiét dién ctia hinh tf dién khi cit
boi mét phang qua M va song song véi mp(ACD) 1a :

(A) mzxﬁ _ (B) {a—m)E\E .

4 ] 2 ¥

() latm’V3 . o) @=m*\3
4 ' 4

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a mot hinh binh hanh. Mot mat phing (P)
song song véi AC va SB lan lugt cit cdc canh SA, AB, BC, SC, SD, BD tai
M, N, E, F,1,J. Trong cic ménh dé sau day, ménh dé nao ding ?

(A) Bon dudng thing MN, EF, IJ, SB d6i mot song song ;

(B) B6n dudng thing MN, EF, 1], SB déng quy ;

(C) Bon dudng thang MN, EF, IJ, SB déng phing ;

(D) Ca ba ménh dé trén déu sai.



DBai doc thém

? \ 2| DHUONG PHAD TIEN DF TRONG HINI HOC

1. Khi méi ra ddi, Hinh hoc Ia mén khoa hoc thuc nghiém nady sinh tir viéc do dac,
tinh toan cac dai ludng vé khoang cach gilta cac dia diém, dién tich cac dam dat, thé
tich cac thing ch(fa,... Thai ¢8 dai, ngudi viing Ba-bi-lon va Ai Cép da tich luy dudc
nhiéu kién thirc hinh hoc kha phong phu, chdng han céng thirc Py-ta-go, dinh li
Ta-lét, céng thirc tinh thé tich hinh chép cut,... Dan dén Hinh hoc trd thanh mét khoa
hoc suy dién, tic 1a thay vi diing thuc nghiém dé kiém tra su dung dan clia céc sy
kién hinh hoc, ngudi ta chimg minh béng lap luan. Cé nhiéu tac phdm hinh hoc da ra
ddi, nhung ndi ti€ng nhat va con dugc gilr lai dén nay la tap "Co ban" cla O-clit
(Euclid, nha toan hoc Hy Lap, séng vao khoang thé ki thif ba truc Céng nguyén).
Tap "Cd ban" clia O-clit gém 13 cuén, trong dé c6 8 cudn néi vé Hinh hoc.
Toan bd ndi dung mén Hinh hoc so cdp clia bac Ph8 théng ngay nay 1a mot
phén trong tac phdm d6. Céng lao to 16n clia O-clit 1a da tap hop lai nhing két
qué clia nhiéu tac gia trudc, sap x&p lai va chitng minh chat ché. D& xay dung
mén Hinh hoc, O-clit & xuét phat tir 10 tién dé va dinh dé dugc thira nhan la
ding ma khéng chitng minh. Tir d6, dua vao cac suy luén légic, 6ng da chimng
minh cac dinh li khac.

Nhu vay, cé thé néi O-clit 1a ngudi dat nén mong cho phuong phap xay dung
Hinh hoc ma ngay nay ta goi l& phuong phap tién dé.

D& trinh bay mén Hinh hoc theo phudng phép tién dé, nguai ta lam nhu sau :

1) Khéng dinh nghia mét s6 khai niém nhu : diém, dudng thdng, mat phéng, diém
nam gilra hai diém, do dai doan thang, dé 16n cla gbéc,... Cac khéai niém nhu vay
goi 1a cac khai niém co ban. Cac khai niém khac sé dudc dinh nghia dua vao
nhimg khai niém co ban. Chang han, su béng nhau cla cac tam giac dugc dinh
nghfa dua vao su bang nhau clia cac doan thdng va su bang nhau clia cac géc.

2) Néu ra mdt s6 ménh dé dugc thira nhéan la ding ma khdng chimg minh. Cac
ménh dé nhu th& goi 14 tién dé. Chang han ta thita nhan tién dé : "Coé mét va chi mét
dudng thdng di qua hai diém phén biét cho trudc” hodc tién dé : "Cé mét va chi mét
mat phdng di qua ba diém khéng thdng hang cho trudc".

Moi ménh dé khac déu phai dugc ching minh dua vao cac tién dé va cac ménh
dé da dugc chiing minh truée doé.

Chung ta c8n chu y rang tuy diém, dudng thdng, mat phdng khéng duge dinh
nghia, nhung ching budc phai thod man cac tién dé. Cho nén cb thé néi ching
dugc dinh nghia mét cach gian tiép qua céac tién dé.
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Euclid (khoang 330 - 275 TCN) Lobachevsky (1792 - 1856)

2. Trong hé théng cac tién dé hinh hoc cé6 mét tién dé goi la tién dé O-clit (né tuong
duong véi dinh dé V trong tac phdm Cao ban clia O-clit). Tién dé dé dugc phat biéu
nhu sau : "Cho diém A khéng ndm trén dudng thdng b thi trong mat phdng (A.b)
chi cé mét duding thang di qua A va khéng cét b".

Trong lich str, khi nghién c(u cac tién dé clGa O-clit, nhat 1a dinh dé V néi trén, cac
nha toan hoc da nghi ngd rang c6 thé chimg minh dudc né difa vao cac tién dé
khac va néu qua that nhu vay thi cn phai loai nd ra khoéi danh sach céac tién dé.
Nhiéu nha toan hoc ndi tiéng nhu : Xac-ké-ri (Saccheri, 1667 - 1733), Lam-be
(Lambert, 1728 - 1777), Lo-giang-do-ro (Legendre,1752 - 1833),... da t6n nhiéu
s(fc Iuc va tri tué dé tim cach chimng minh dinh dé V nhung khéng thanh cong. Vao
d&u thé ki XIX, cac nha toan hoc : Gau-xg (Gauss, 1777 - 1855), Bo-li-ai (Bolyai,
1802 - 1860), dac biét la nha toan hoc Nga Lo-ba-sép-xki (Lobachevsky), trong
quaé trinh chiing minh dinh dé V cla O-clit, da xay dung mét Hinh hoc mdi trong dé
khdng thira nhan dinh dé V ma thira nhan tién dé phd dinh dinh dé V : "Cho diém A
khéng nam trén dudng thang b thi trong mat phang (A,b) cé it nhat hai dutng thang
di qua A va khéng cét b",

Ngay nay, ngudi ta thudng goi hinh hoc dé la Hinh hoc Lé-ba-sép-xki (mdt loai
Hinh hoc phi O-clit).

Nam mudi nam sau khi Lé-ba-sép-xki cong bd tac phdm néi trén, ngudi ta chimg
minh dudc rang Hinh hoc Lé-ba-sép-xki khdng hé cé mau thuan va nhu vay, tién
dé O-clit dang la moét tién dé.

Ngay nay, phuong phéap tién dé da tham nhap vao nhiéu nganh toan hoc khac
nhau va né la mdt céng cu quan trong trong viéc xay dung nén nhing bé mén
toan hoc hién dai.
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