§2. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT CUNG

A. KIEN THUC CAN NHS

e e
1. Trén duong tron luong gidc goc A, cho cung AM c6 sd AM = a. Thé thi
tung do cia diém M la sine, hoanh do cua diém M 14 cosa,

s1n o cCosor e
tana = (néu cosa = 0), cota = (néu sine = 0).

Ccos & sina
2. —1<sina<1;-1<cosa<l, véimoia.

3. tana khong xdc dinh khi va chi khi = % +km, ke Z.
4. cota khong xac dinh khi va chi khi a=kn, k € Z.
5. cosa = 0 khi va chi khi diém cu6i M thudc goc phan tu th I va IV,

6. sina = 0 khi va chi khi diém cuéi M thuéc goc phan tu tha I va 1L

7. Ti ddu ciua sina va cosa suy ra ddu cia tane va cota.

> cha y. Céac biéu thiic c6 mat & hai vé clia cac dang thiic trong cac muc dudi day va
trong cac bai tap sau nay déu dudc quy udc la cb nghia.
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8. Caic hing dang thic luong gidc co ban
|

C052 o

. 2 2
51n2a+ccns s | 8 | +tan @ =

tangcota = 1.

1 +cot’a = e
s o
9. Gid tri lugng gidc cua cédc cung d6i nhau
cos(—a) = cosar; sin(—a) =—sina ;
tan(—a) = —tana ; cot(—a) = —cota.
10. Gia tri luong gidc cua cic cung bi nhau
sin(m — &) = sina ; cos(m— ) = —cosa ;
tan(® — ) = —tana ; cot(m — a) = —cota.
11. Gia tri luong gidc cua cac cung hon kém =
sin(a + n) = —sina ; cos(a + m) = —Ccosd ;
tan(a + ) =tana ;. cotia + m) = cota.

12. Gia tri luong gidc cua cdc cung phu nhau

(m T :
sm(; - ar] = COSc | cns[uj - a) =sine

n n
Iﬂﬁ[g— CIJ = cotex | CDI(E—HJ = tandr.

B. BAI TAP MAU

BAI 1
Cho g < a < m. Xac dinh ddu cua cdc gia tri lugng gidc
. 128 T
a) sm[?—a}, b) cus[arJrE] :
T
c¢)tan(ax + m) ; d) cut[a — E)
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Huwong dan

o
Vi 3
u_

2
gidc tuong ing.

Giai

T

. T ) 3n
a)Taco-n<-ao<——,dodd - <« — —a<m.

2 2 2
. [ 3m
Vi \-"ﬂ.}' SIH(T— {Ij :-"'{J+

. T n  3m
b)Tu—z-{a{nsuyran{a+—-::—-

2

Vi vay cos {a + ;) < 0.

c) Vi 3?“ <a+mn<2unéntan(a+ m) < 0.

2

=

d) Vi {]'::ar—g {;néncut(a—E]b{].

BAI 2

. i i 3n
< @ < m, xdc dinh diém cudi cac cung - —aat

2 ¥

o+ T va

thudéc cung phéin tu nao, tir d6 xdc dinh dau cua cdc gid tri lugng

Tinh cdc gid tri lugng gidc cua goc a néu

i i in
a)sinad=—— VAT < < —
5 7

13
c)tanag= — val<a< = ;
8 2

b) cosa = 0,8 va §2‘E F o ol s

19 . m
dcotog=—— v — < a<T.

Hudng dan

Ung véi mdi khoang xdc dinh cla a di cho, tim xem diu cta cdc gid tri

lugng gidc cua goc 12 am hay duong réi tir cdc hang dang thic lugng gidc

co ban xdc dinh céc gia tri luong gidc do.



Giai

2 4 _2

w b= o \. 2 s
a) Vim<a< — nén cosa < 0 ma cos"a =1-sin 35 = 55"

bl
§|"‘*‘:1

do do cosa = N

2 21
Tir d6 suy ra tana = ——, cota= g

V21

3
b) Vai —ZTE < a< 2nthisina < 0, do do

sing = —4f1 — coszrx = —f1 -0,64 = —J0,36 = -0,6.

e 3 4
Tir d6 suy ra tana=-—, cota = ——+

4 3
c) Vail<a< T thi cose > 0. Tix hé thac 1 + tan’a = ],} suy ra
2 cos” &
2 1 64 8
cos a= — = hay cosa = —-
l+tan“ e 233 233
: 8 13 13 8
sing = cosa tana = — = ,cotg = —

J233 8 233 13

d) Vai I < a <7 thi sing > 0. Tir hé thie 1 + cot’a = 5— ta dugc
2 sin” a
sin’a = I .
I +cot’a 410
Suy ra sina = T cose = sina cmar——l ; tana=——-
V410 AT 19
BAI 3

Chiing minh cic dang thiic

sin3 a + cos3 a

- =] —-singcosea ;
sina + cosa

an 3
SIN"a —cos” @ tana -1 :

b} . . 4
| + 2sinacosa tana + 1

P | 4 » 6 6 02 2
C} SIN &+ COS & — 8IN @ — COS8 &= SIn & Ccos .
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Huwong dan
St dung cédc hang dang thic dai s6 nhu
a-b*= (a + b)a—b), a+b = (a+ fJ}{Hz —ab + sz,...
va cdc hing ding thifc luong gidc co ban dé bién déi mot vé thanh vé kia.

Giai

3 F'l * - a
sin® & + cos” & (sinex + (:n:lrsﬂfjl{sm2 @ — sina cosa + cos’ a)
sina + cosa SN + Ccosax

) ; 2
= 5in @ — SIN@COS + COS™ @
=1 — sina cosa.

- 2 2 . .
sin“a —cos” @ (sina —cosa)(sina + cosa)
1 +2sinacosa (sina + cosa)’

b)

SIN — COSa
sing + cosa

S S tana — 1
Chia ca tu va mau cho cose ta duge ———-
tana + 1

. b 4 . 6 f
C) sIn a + cos a— (sIn @+ cos )
.4 4 o3 2 . 4 peo 2 4
=8N @+ Cos & — (SIN" @+ cos™ a)(sIn o — sIn” aCcos o + Cos &)
. 4 4 sl . 2 4
=5IN &+ COS o — 51N o + SIN & Ccos o — COs o

i 2
= 51N o cos .

BAI 4

Rit gon céc biéu thic
e
sin” @ + 2cos” & — 1 _

a)A=(1+ cnta}sin3a+ (1 + tana’)cnsja’: b)B =

"'J : ]
cot” a
- 2 . 2
sin” a —tan” a (sina + cosar)” — 1
ey = . d)D= - .
cos” g — cot® a colar — Sin @ cosa
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Huwong dan

Giong nhu viéc chiing minh cdc ding thic luong gidc, viéc rit gon cdc biéu
thite lugng gidc cling st dung cdc hing diang thite lugng gidc va hing dang
thite dai s6. Khi bién déi ta ¢6 ging lam xudt hién nhan tr chung & tir va
mdiu dé gian udc hodc 1am xudt hién cdc hang tir trdi ddu dé khi nhau, di

tdi nhitng biéu thiic gon hon.

Giai
L cosie) . sina

a A =[I+ - )31n3&+[1+ Jcns‘%a’
sin & cosa

. . : Z
= (sina + cnsa}smza + (cosa + sinajcos o

; i 3 2 :
= (sina + cosa)(sin” & + Co8™ @) = sIng + cosd.

w X )
B 2cos” a —(l-sin“a) cos" «

b) B = = sin’ ¢
cot™ o Ccot™
4 )
.2 | .2 cosTa—1
s a| 1 - 5 sin” @.———
COs o §
cos® .9{]— — J cos” a.—[sm T_I]
sm- o sin” o
. 4 i
sin a[—51n2a) 6
= 3 5 = fan .

cos’ a(—cos” a)

iy 3 ?

sin“ ¢ +cos“a + 2singcosa — 1
d D = 1

cnm[ - —sina]
SN & ;
2sinacosa 2sin” a 2
= — = — = 2tan” a.
(1 —sin” a] Cos™ &
coscx| ———
sin &
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BAI S

Cho tana ==, tinh gi4 tri cic biéu thiic sau

L sl

siner + COsar 351&2 a + 12sina cosa + cmz o
A)A=— : b) B =

sINd — Cosax

2 2
sin" @ + sina@cosa — 2cos” a

. SIN ¢ COS
e =

"

: I
SIN° & — COS™ &

Hudng dan

Dé tinh gid tri cdc bi€u thic nay ta phai bién déi ching vé mot biéu thue

theo tane réi thay gid tri clia tane vao biéu thitc da bién déi.

Giai
3 S .
a) Vi tana = 3 nén cosa # 0, chia tor va mau cua biéu thic cho cosa,
ta duoc
’%
tana + 1
A= A _4.
tana —1 3

- ]
5

A, s 0 o 5 1 u 5o - 2
b) Vi cosa # 0, chia ca tir vi mau cua biéu thic cho cos™ e, ta duoc

3 9
3tan” @ + 12tana + 1 _ '§+U5+1 232 116
B = = = _ .
tan” @ + tana — 2 £+§,_2 —26 13
25 5
¢) Vi cosa # 0, chia ca tir va mau cua biéu thic cho cos’a, ta duoc
3
t 5 15
wnla-1 9 _, 16
25




C. BAI TAP

7. Chont<a< 3; . Xdc dinh diu cua cdc gia tri lwong gidc sau

i e
a) cus(a - E] : b) sm(f + a} :
In .
C) tan(? = cxj 2 d) cot{ e + m).

8. Chung minh ring v6i moi @, ta luén co

: T :
a) Sm(a’ + —J =008 b) cns(af + ] =—sin« ;

2

TT
C) tun(.-:z + E) = —cota .

9. Tinh cdc gia tri lugng gidc cua goc a, néu

a)cusa——] T< o< .. I:|}sinc:ef—2 " ca<n:
41 2 ¥ 31 2 »
7 T 14 3n
¢tana=—.0< a< — : dicotag=——, — < a < 2nm.
) 3 2 ) 9" 2
e 3 .n i
10. Biét sina = 7 v 5 < g < m. Tinh
2tana — 3cot o cos” o + cot’ a
a) A = : b)B= -
COS @ + tan ¢ tana — cot

3
11. Chotana — 3cota=6vain < a < ;.Tinh

2sina — tana
cosa + cot o

a) sin + cosax ; b

12. Chitng minh cic dang thic

tana — tan f# sin 530°

1

=tanetan f ; b) tan100” +

a)

c) 2(5in6a+ cnsﬁcx) +1= 3(si114a+ cns4a].

cot B — cotar I +sin640°  sinl10°
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13. Cho tana + cota = m, hay tinh theo m

2 2 3 3
a)tan o + cot a ; b) tan” & + cot” a.

14. Khong dung bang s6 va may tinh, rit gon cac biéu thitc
a) A = tan18"tan288° + sin32"sin148° — sin302"sin122" ;
il ol
b) B = I +smin" a —cos a

. 6 6
l—sin" a —cos a

2 ; . A , Sina + tana
15. Ching minh ring véi moi e lam cho biéu thiic
cosa + cota

c6 nghia, biéu
thitc d6 khong thé 1a mot sé am.



