I1 - HUONG DAN CHI TIET

§1. M6t s6 hé thic vé canh v
dudng cao trong tam gidac vuéng

A. MUC TIEU
Qua bai nay, HS can :

— Nhan biét duge cic cap tam gidc vuong
dong dang trong hinh 1.

~ Biét thiét 1ap cdc hé thic b” = ab', ¢ = ac,

1 1 1 :
h® = b'c, ah = be va — = — +— duéi sy

h? b 2

din dit cua GV.
— Biét vin dung cdc hé thic trén dé gidi bai tap.

B. NHUNG PIEU CAN LUU Y

* Cic hé thic trong bai déu dugc suy ra tir nhimg cap tam giic vuong doéng
dang (trir hé thifc cudi) ma cdc cip tam gidc vuong nay déu 1a hai trong ba tam
gidc vuéng cta hinh 1. Chinh vi vy, cin cho HS nhén biét triét dé cic cap tam
oidc dong dang & hinh nay.

* Nén ding phuong phdp "phén tich di lén" dé HS nhan biét duge : Mudn
cd hé thiic cu thé nio dé thi cdn cd cap tam gidc vudng tuwong tng nio dong
dang ? (Luu ¥ cho HS viét theo cic dinh tuong tng).

» Cin cho HS hoat dong tich cuc dé thiét lap duoc cdc hé thiic trong bai.

C. GOl Y VE DAY HOC

1. Chuan bi cua HS

GV nhac HS 6n lai cdc truong hgp déng dang cua tam gidc vuong.
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2. Néu tinh huéng dan dén bai méi

C6 thé diing noi dung trong khung & didu § 1 hoac mét tinh hudng nao doé dé
viao bii.

3. Cac hoat dong

Bai nay duoc day trong 3 ti€t : 2 tiét 1i thuyét, 1 tiét luyén tap.

Tiét 1. Day dinh li 1, dinh 1i 2.

* Kiém tra bai cii : Tim cdc cdp tam gidc vuong déng dang trong hinh 1.

* Tién hanh bai giang theo trinh tr SGK,

* GV hudng din HS ching minh dinh Ii 1 bing "phan tich di lén" dé tim ra
cdn chimg minh AAHC v ABAC via AAHB o ACAB. Chang han,

b2 = ab' Ezh— = £:E < AAHC «»» ABAC.
a b BC AC

Sau do, GV trinh bay chimmg minh dinh Ii nay.

* D6i vdi vidu 1. GV goi ¥ dé HS quan sit hinh vi nhan xét duoc a=b' + ¢',
ri cho HS tinh b + ¢*. Sau d6, GV luu § cho HS : C6 thé coi day 1a mot cach
chitng minh khac coa dinh Ii Py-ta-go (nho tam gidc dong dang).

* D61 vai he thie (2), sau khi gidi thiéu dinh 17 2, GV cho HS lam EI Biit
déu tir két luan, dung "phan tich di 1én" dé xic dinh dugc cdn ching minh hai
tam gidc vuong nao dong dang. Tir d6 HS thay duge yéu ciu chiing minh
AAHB o ACHA trong [?1] 1a hop Ii.

« Ddp. AAHB v ACHA vi BAH = ACH (ciing phu véi géc ABH). Do dé
AH = E suy ra AH? = HB.HC hay h? =b'c'.
CH HA

* Két thiic tiét day biang giai quyét bai tap 1, bai tap 2. C6 thé diung phiéu hoc
tdp c6 ghi san hai bai tip niy dé kiém tra su tiép thu cta HS (kiém tra 10 phiit).

Tiét 2. Day dinh 1i 3, dinh Ii 4.

* Doi voi dinh 1i 3, HS c6 thé ¢6 ngay hé thiic (3) dua vio cong thife tinh dién
tich tam gidc. Song GV vén cin yéu ciu HS lam dé chimg minh hé thie (3)
nho tam gidc dong dang, boi vi, cho dén hic nay, cong thic tinh dién tich tam gidc
van chua duge chimg minh (méac dit HS da quen thudc véi cong thiic nay). GV
huéng dan HS tim cich chimg minh dinh i bing phuong phap "phan tich di 1én".
Qua dd, luyén cho HS mot phuong phdp giai todn thudng ding.
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Ddp. Ta c6 AABC v AHBA (h.1 SGK) vi ching c6 chung géc nhon B. Do
A
do 40 -~ i ., suy ra AC.BA = BC.HA, tirc 14 bc = ah.
HA BA
* Doi véi dinh 1i 4, GV huéng din HS bi&n déi tir hé thifc cdn chitng minh
dé dén duge vai hé thic da c6 nhu sau :

= ﬂzh2 = i:rzc2
Nhu vay xudt phét tir hé thice (3), bién déi theo chiéu "=" ta s& thu duoc
hé thirc (4).
» K&t thiic tiét day bang viéc giai cdc bai tap 3 va 4.
Tiét 3. Chira cic bai tap 5, 6, 7, 8. 9.

D. HUGNG DAN GIAI BAI TAP SGK
1. a) (h.4a SGK)
X+y= ﬁjﬁz +8% =10 : 6> = X.(x + y). Tir do suy ra

62
=—=36: y=10-3,6=6,4.
10
b) (h.4b SGK)

.
e
20

Suyray=20-72=128,

2. (h.5 SGK)
xX*=1(1+4)=5=x= 5.
};2=4(l +4]=2U:a};=v@.

3. (h.6 SGK)

y=v52+7% =14 ;xy=5.7 =35
35

Tudoé suyrax = ——.
V74
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(h.7 SGK)
i e
V2 = x(l + )= 4(1 +4) =20'= y = 20.

(h.2) Tam gidac ABC vuong tai A ¢6 AB =3, AC = 4. Theo dinh Ii Py-ta-go,
tinh duge BC = 5.

Mit khdc, AB* = BH.BC, suy ra A

BH = ABT 3% _ 1.8 3 .

BC 5

CH=BC-BH=5-18=3.2. 8 H c
Tacé AH.BC = AB.AC, suy ra Mgk

AH=AB.AC:3.4:2,4. E

5

(h.3) FG=FH+HG=1+2=3;
EF° =FHFG=13=3=EF =13 : . L : 2 3
EG” = GH.FG = 23 =6 = EG = /6. Hinh 3

Cdch 1. (h.4)

Theo cich dung, tam gidc ABC c¢6 dudng trung tuyén AO (ing véi canh BC
bang moét nita canh doé, do dé tam gidac ABC vuong tai A. Vi vay

AH” = BH.CH hay x” = ab.

Hinh 4 Hinh 5
Cdch 2. (h.5)

Theo cich dung, tam gidc DEF c6 duong trung tuyén DO dng vdi canh EF
bing mot nira canh d6. do dé tam gidc DEF vuong tai D. Vay

DE> = ELEF hay x> = a.b.
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8. a)x =49 =>x=6.
b) Do cic tam gidc tao thanh déu 1a tam gidc vudng cinnén x =2 vay = NCY

122

c)lf:xjﬁjx:—zg;
16

y =12" +x° = y= 122 + 9% =15

9. (h.6) /
a) Dé chimg minh tam gidc vuong DIL 1 tam
g%ﬁc cén, ta s€ chimg minh DI = DL. Hai tam : /
gidc vuong ADI va CDL c6 AD = CD,
ADI = CDL (vi cing phu véi géc CDI). Do
d6 chiing bang nhau, suy ra DI = DL.

b) Theo a), ta co

I SR B W

DI DK* DL*> DK? D (s

Mt khic, trong tam giac vuong DKL ¢6 DC
14 dudng cao dng vdi canh huyén KL, do do

I+I 1 L

DL?2 DK? DC? s
Tur (1) va (2) suy ra Hinh 6

L ',, (khong déi),

DI> DK2 DC2

tic la % - % khong doéi khi I thay déi trén canh AB.
DI DK

E. TAI LIEU BO SUNG
Vé cdc dinh li ddo cua bon dinh Ii frong §1
1. Poi voi dinh li 1

Dinh Ii 1 ¢o6 dinh 1i ddo theo nghia sau :

Trong mor tam gide, néu cé hai canh thod mdn : Binh phwong cia moi
canh trong chiing bdng tich hinh chiéu cia canh dé trén duong thang chita
canh thir ba va canh thit ba, thi tam giac do la mét tam gidc vuong.
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Chitng minh

* Trudc tién, bang phan ching ta chitng minh ring "Néu mot tam gidc thoa
man cdc gia thiét cua dinh Ii ddo & trén thi chin cua dudng cao tng vdi canh
thit ba nam giita hai dinh cta tam gidc do".

That vay, gia sir ton tai tam gidic ABC co A
AB® = BH.BC, AC® = CH.BC, trong d6 H Ia chin
cta dudng cao tng véi canh BC vi H nam ngoai
doan BC (ching han H thuoc tia déi cia tia BC).
Tir A, ké AB' vuong géc véi AC, B' thuée dudng = %
thang BC (h.7). Hinh 7

Theo dinh 1i 1, trong tam gidc vuong AB'C, ta c6

m
T

AC? = HC.BC.
Tiur d6 suy ra BC=B'C. Vo li !
H ciing khong thé tring v6i B hoac C, vi khi dé khong thé c6 ca hai dang
thirc trong gia thiét. Vay H nam giira B va C.
e Xét tam gide PQR c6 PQ” = QK.QR va P
PR? = RK.QR, trong do K Ia chin coa dudng cao

tng v4i QR. Theo ching minh trén, K phai nam
gilra Q va R (h.8).

Tacé PQ® + PR? = QK.QR + RK.QR @K s

= (QK + RK)QR = QR>.
Viy theo dinh li Py-ta-go ddo, tam gidc PQR vuong tai P.
Chii y. Néu tam gidc ABC chi c6
AB’ = BH.BC hoiic AC> = CH.BC,

trong dé H 1a chan coa duong cao (ng vai
canh BC, thi khong suy ra dugc tam gidc |
ABC vubng tai A. Cu thé, xét tam gigc |
ABC trong hinh 9. Dé thdy rang l.?

AB® = A'B* = BH'.BC = BH.BRC.

= =i

N C
Hinkh 9

Tuy nhién, tam giic ABC khong phai 1a mot tam gidc vuong.
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2. Poi véi dinh 1i 2
Ménh dé dao ctia dinh 1i 2 nhu sau :

Néu tam giac ABC c6 duomg cao AH thoa man

A
AH" = HB.HC thi tam gide do la mot tam gidc vuong.
Xét tam giac ABC trong hinh 10. Dé thay
rang AH’ = HB.HC. Tuy nhién, tam gidic ABC
khong phai la tam gidc vuong. Diéu do c6 nghia " ’
gp g g g & a 5 =

la ménh dé dao cua dinh 1i 2 khong ding, né
khong la mot dinh 1i.

Vi diéu kién nio thi ménh dé dio cha dinh 1i 2 ddng ?
Trong tam gidc ABC, vadi duong cao AH, ta co
AB? + AC? = AH® + HB® + AH” + HC?

2

= HB® + 2HB.HC + HC’ = (HB + HC)

Tam gidc ABC vuong tai A <> HB + HC = BC <> H nam giira B va C.

Viy khi chin cta dudng cao dang xét nam gitra hai dinh tam gidc thi ménh
dé ddo ctia dinh 1i 2 1a diing.

Tém lai, dinh 1i 2 ¢6 dinh li ddo theo nghia : Néu mét tam gidc cé binh
phitong dudong cao ing vai mot canh bang tich hai hinh chiéu ciia hai canh kia
trén canh dv va chdn cua duong cao nay nam gitia hai dinh cia tam gidc thi
tam gidc do la mét tam gide vuong.

3. Doi voi dinh 1i 3

Xét ménh dé ddo cua dinh 1i 3 : Néu mét tam gidc ¢é tich cia duong cao
iing vai mot canh va canh dé bdng tich cia hai canh con lai thi tam gidc doé la
mot tam gide vuong.

Meénh dé niy ¢6 ding hay khong ? Dé€ ¢6 cau tra 1o, ta xét bai todn sau :

Trong tam gidc ABC, dudng cao AH cua nd A
thoa man AH.BC = AB.AC. Tam giic ABC ¢6 la b
tam gidc vuong hay khong ? = h,

Gidi L

Goi hy, hy, h, 1dn luot 12 dudng cao cta tam © ~~=h—_______. auen""C
giac ABC (@mg vdi canh a, b va ¢ (h.11). I-Hffa 11
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Ta co Elhﬂ = ESABC = bhb
Do d6 ah, = bhy = be <> hy = ¢ <> AB L AC.
Viy tam gidc ABC vudng tai A.
Tém lai, ménh dé dao cua dinh 1i 3 ding, tic 14 dinh 1i 3 ¢6 dinh li dao.
4. Poi véi dinh 1i 4
Nhin chung dinh Ii 4 khong ¢é dinh 1i dio. Ching han, xét hinh 10, ta ¢6
S SRS SRR BN
AH®> AB“ AC? AB* AC?
song tam giic ABC khong phai la mot tam gidc vuong.

Tuy nhién, khi chin cta duong cao dang xét nim giita hai dinh ctia tam
gidc thi dinh If 4 ¢6 dinh 1 dao. Cu thé, ta ¢6 dinh Ii sau :

Trong mot tam gidc, néu coé dudng cao iing voi mét canh thod mdn :

— Chdn ciia dwong cao nam giita hai dinh cia tam gidc ;

— Nghich ddo ciia binh phuong ducng cao bdng téng cdc nghich ddo cia
binh phwong moi canh con lai ;
thi tam gidc do la mot tam gidc vuong.

Chitng minh (h.12)

Xét tam gidc ABC c¢6 duong cao AH thoa man :
1 1 1

+

H ndm gitta B va C, g 7
AH AB AC

A A

a) b)
Hinh 12

Dung tam gidc A'B'C' vuong tai A’ ¢6 A'B' = AB, A'C' = AC. Theo dinh li 4,
dutng cao A'H' thod méan :
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| | 1 1 1 1

= + — i = E
AH? AB? AC? AB* AC? AH’

Suyra AH=A'H'.

Hai tam gidc vuong AHB vi A'H'B' ¢6 AB = A'B, AH = A'H' nén chiing
bang nhau. Suy ra BH = B'H'. Tuong tu, ta c6 CH = C'H'. Vi H nam giita B va C ;
H' nam giira B' vi C' nén

BC=BH+CH=BH'+CH =BC.
Viy AABC = AA'B'C' (c.c.c), suy ra tam gidc ABC vuong tai A.




